(p- 2q)(2p2 +9pq+4Q?)
(p +4q)(p? - 5pq+6q?)




1. Factorice completamentecada uno de los siguientes polinomios. Indique ébs
métodos que utiliza en cada factorizacion.

(a+1)’- (a+1)

3x- y) - 2 y?)
(x2 - 16y2)- (x+4y)
mn- 1- mn® +n

x* +2x° - 3x- 6
a’-a+a’-1

49- (2- 3x)*

4(x- 2*- 9

x° - Ox°

mn* +9m°n?

4x7 - 20xy + 25y°

x* +ax- 6a’, aconstante
- 2x* +7x- 6

2x° - 20x- 6x°

9m® - n®- 16- 8n
(6x2 - 2)- X
3+x(2x- 7)

(3- x)°
4

16-

(x- 2> +9(2- x)
2x° - 18x- X’y +9y

X% -1+ y(2- y)

ax(x- 1) +1- y?
By - 3x° - 6x+3y?
a’- b?- 4+4b
4y® +6x- 1- 9x°

2x+y?- x?-1

N | X
1
N =

8x% +4x?y - 8x* - 4xy
x® - 8x°

6(x +1)- 3(x2 - 1)

16x° - 4x

8x* +10x- 12

y*+3y®- 2y- 6

- 4x? - a® + 4ax, aconstante

5x(3x- 2)- 3x+2
9x*- 9- 4b*- 120
4x* - 12x%y* +9y*

x® - 5x- 4x* + 20
x2(2+3x)+4(- 3x- 2)
(k- p) - (k- p?)
x* +b?x? - 5x? - 5p?

4x +8y - 16t
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2. Simplifigueal maximocada una de las siguientes expresiones algebraicas

2x%? +5x- 3
2x% - Ix+3

X? - 7X+6
X% - 4x-12

4a® - 8a
a’®+5a’- 14a

4a® -1
8a’ +1

2h? +5h- 3
3h? +4h- 15

(a- b)(2a” + ab- 6b)
(a+2b){3a? - ab- 2b?)

x? - 3x-10
X+2

3xh+4yi- 2xi- 6yh
2xh- 4yh+xi- 2yi

xa- xb- 2yb+2ya
xa+2ya+2yb+ xb

b+4
(2b+9)b+4

xX-3
(2x- 5)x- 3

t-2
(3- 5)k- 2

y-2
W2y~ 4)+(y- 4)+2

ng- 2nt- 2mt+mq
2ng- nt- mt+2mq

3fb- 6fc- hb+2hc

6fb- 2hb+3fc- hc

(3u? - sue- 2¢?), (u- 2e)

157% - 11z+2

52-2

(p- 29)(2p? +9pg+4q?)

(p+4q)p? - 5pq+6q?)

2b%- 7b+6

2b- 3

(z- u)(22® +3zu+u?)

2z+u)\z® + zu- 2u?
(2z+u)(

(6x2 +Xy- 2y2), (2x- y)

b-3

(5b- 14)b- 3

n-3

(3n- 8)n- 3

a+?

(a+1)(a+2)+3a+6

a’- ay- 12y®

a’ - 3ay- 4y’

30a* +77a- 8

30a’-13a+1

2r% - rs- 3s°

3r? +5rs +2s?

x> +Xx- 6

x? +5x+6
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3. Resuelva cada una de las siguientes sumas Yy m@stacciones algebraicas,
reduzcaal maximosu resultado.

4 L2 y* L X+y
1- x* x-1 4%% - y?  2x+y
2
x .y 40° | 2g- 4b
X-y X-y g’°-b> g-b
_ % 6a’ 1,2 2a’-a’+l
1-a a’-1 a’ a+l a*(a+1)
2

1 1 4b%-4b-1

2 2 - — 4+
a 'b a+b b2_1 b2 bZ‘bZ_li

1 4x
-1 2x-4 4a’ +5a+2 1 2
a’(a+1) a+l a’
2 1
1+x 1- x° 2x Axy _ X-y
-yt (x+yfx-y) (x+y)
2 &
Xx+1 X a’ L1 48>  a’-a
5 4 a’+1 a-1 a‘-1 (a+1)a®+1)
X2 x+2 B’-1ab _ 10ab _4a-b
4, x (2a- b)la+2b) a?- 4b> 2a-b
2x-1 Xx- 4x
a’-3ab  4ab N 3ab
X x-2 (a- b)a- 20) a®-b*> (a+b)a- 2b)
x-1 x+1
2 9 24dv 10dv  2d- 3
3a+l (3a+1) 4d2 - 9v?  (d+v)(2d- 3v) 2d+3v
>S5 , 8 3 odv 2dv , 4d?- 18dv
t-1 (t-2° (-2 (2d+3v)(d-v) (2d-3v)(d-v) 4d?- ov?
2 1.
b+3 b-3 b*-9 5a° - 2ay ,_ 6ay 2a-y
- 2_ 2 -
Gary 22 (a- y)ca+y) 4a®-y*> a-y
3a- 9y 3y
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4. Resuelva cada una de las siguientes multiplicagoypalivisiones de fracciones
algebraicas, reduzcal maximosu resultado.

a’- 2ab+b? ( b)
ox+1  12x%-3 T ap &

S a-b
(x- )ax+1 2x-1
1.2
3x+2  27x%- 12
(ox- 12x+4 " 3x- 2 1. 4
XZ
X*-9 - 6x+3x"+3 .
(x- 2)x+1 - 2x* - 2x+12 Sox X1
X x+1
1 1
-1 +1 + -
x-1 X+1 XTY, XY
y- X X+y
1 2X
- = 1
4x  2x-1 1- -
X
X-2
b-a a’
[ a_
b a+b - 2m m?
m-1°2m°-m-1
(2- x'l), (4- x'z)
1 2x+1 3 4
Xx+1° 3x?- 3 a-1 a+1
a-1 a+l
2(x-1)  x-1 3 4
X2 +2x+1" x+1
1 a2+x2
2X 4 %
x* - x* (x- 1) a- x_a+x
a+x a- X
1 x-2 2x-4
X X X 1. %Y
X-y
1 X 5. Xty
X+1 Tox-1 X-y
1 h*-1
1+7 1_ a- % -
. m h-1 (h-a)’
m h ah-1
m- 3 a+th a-n?
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5. Halle el conjunto solucion de las siguientes ecoaes cuadraticas, utilice la
férmula general en caso de que las soluciones deaimales.

3x(2x+3)=2x+3
(x+5)(2x- 1) = x(x+9)
(x- 1)* =2x- 3

6x° +a* = 5ax

(2x- 1) =

N|©

2x(x- 2)+2=5- 3x
(2x- 32 =2(7- x?)
125- 5x* =0

(1- x)(2x+3)-1=2
(x- 4)* +2(x- 4)+1=0
t2-5t+6=0
x*-9=0
g®-11g+30=0
49a*-1=0

a® =5(2a- 5)
t(t+3)=10
x(x+3):5x+3

3(3x- 2) = (x+4)(x- 4)

9x+1=3(x? - 5)- (x- 3)(x+2)

(2x- 3)* - (x+5)*=- 23

25(x+2)* = (x- 7)* - 81

3x(x- 2)- (x- 6)=23x- 3)

7(x- 3)- 5(x? - 1)= x* - 5(x+2)

(x- 5)° - (x- 6)* =(2x- 3)° - 118

(5x- 2)*- (3x- 1)*- x*- 60=0

(5x- 4)° - (3x+5)(2x- 1) = 20x(x- 2)+ 27
x? =19x- 88

(x- 1)? +11x+199=23x? - (x- 2)?

(x- )(x+2)- (2x- 3)(x+4)- x+14=0
(x- 2)(x+2)- 7(x-1)=21

5x(x- 1)- 2(2x* - 7x)=-8

(x- 2)°- (2x+3)* =-80

x(x-1)- 5(x- 2)=2
(x+2)2-%-g=3

3x? = 48

5x? - 9= 46

7x% +14=0

(2x- 3)(2x+3)- 135=0

3(x+2)(x- 2)=(x- 4)* +8x

(2x- 1)(x+2)- (x+4)(x- 1)+5=0



6. Halle el conjunto solucién y el conjunto de restiones de las siguientes ecuaciones
fraccionarias. Recordar excluir del conjunto solutiel conjunto de restricciones.

8x +5x- 1_
3x+5 x+1

3x-1  2x 7 _
X 2Xx-1 6
5x-8 7x-4
x-1 X+2
X+3 5x-1_
2x-1 4x+7

1 _i_ 1
4-x 6 x+1
Xx+4 x+2 1

Xx+5 x+3 24

5 6 _29

x?-1 x+1 8
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X - 1+x+1_ 2x+9
x+1 x-1 x+3

3_ 1 1
X+2 x-2 x-1

X+2 74
+X=—
X X
X _3x+15
X- 2 4
X-1 __Xx+3
X+1 3
4x-1  2x-1
2x+3 6x+5
3x+2 5. 9x+14
4 12x
4 3 10

a-3 a-1 (a-3a- 1)

1 _ 2
6t+1 t+1
3 2 6

a-4 a-3 a’-7a+12

4 ., 6 _ -6
X+4 2x+3 2x% +11x+12

2 3 6

h-2 2h-3 2h%- 7Th+6

3 2 6

a+3 2a-5 3a-13

5 4 12t +6
+ -

2t+1 t-1 2A%2-t-1



7. Resuelva los siguiente sistemas de ecuacionese puiididar cualquier método de

resolucion.
- 10x- 2y =30
18x+6y=-18

16h- 11b+17=11h+6b+17
9h- 9b+21=-14h+8b- 23

- 11x- 14b =- 37
- 13x- 5b=14

-3h+2b=-11
-5h+2b=-12

5h- 6b- 20=3h- 8b- 26
2h+20b+6=-16h- 7b+24

13g- 6b=5
6g+4b=6

-2t+2b+16=8t- 5b+22
21 +11b+18=6t+20b+36

-13+2b=-21
2t- 3b=-16

8h- 5b=-13
-10h+9=-15

14h- 7b- 12=-7h- 160+30

- 17h- 18- 6=-17h- 14b+50

11h- 8b=4
-7Th+1b=-4

10a+2b=21
18a+8b=5

6g- 1%- 15=-6g +14b- 24
- 15g- 120- 4=-17g- 5b- 13
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8 4 4
2h-b=7
g+g-3b:§
4 6 4
g+b:4
a+3b E:_i

4 6 12
a+4b=2
a- 2b+1 PN
2a-5b+2
a- 2b=1
2a-2b a-b_ 4

2 3 3
at+2b 3a+2b

+ =6

4 3

29—+b+—g+b:§

4 6 4
Zg+2b_ Sg+2b=0
3 2

ﬂ+3t+2b:1
2 3 6
2t+b 4t+3b _
3 2

2
3

2h+3b- 1:
2h-b+2
h+2b=11
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8. Resuelva cada uno de los siguientes problemasngaéucran en su solucion la

ecuacion de segundo grado con una incognita.

1.

En un rectangulo, el perimetro
mide 40cr y el area es de 64

cm?’.  ¢Cudles son las
dimensiones del rectangulo?

La diferencia de los cuadrados
de dos numeros consecutivos es
-17. Hallar dichos numeros.

Halle dos nameros cuyo
producto sea -6 y su suma sea 4.

El producto de dos nameros es
408 y el mayor de ellos es 3
unidades mayor que seis veces
el menor. ¢Cuales son los
nameros?

Halle una ecuacion cuadrética
gue tenga por soluciones el
opuesto aditivo y el inverso
multiplicativo de 2.

Una sala de sesiones tiene 13m
de ancho y 16m de largo, y
quieren alfombrarla, excepto un
borde de ancho uniforme. ¢Qué
dimensiones deberad tener Ila

alfombra si su area es de 168
2

El largo de un rectangulo es el
doble que el anchox. Si el

ancho y el largo del rectangulo
se duplicaran, el area seria de

400m?. Calcular las
dimensiones  originales  del
rectangulo.

El producto de dos numeros
enteros consecutivos es 156.
¢,Cuales son esos numeros?

9. La suma de los cuadrados de tres
nameros es 549. Si el segundo
es dos tercios del primero y el
tercero es la mitad del primero,

entonces ¢Cuales son los
numeros?
10.Si el area de un terreno

rectangular mide 89&°y el
largo excede al ancho en 4m,
entonces ¢ Cudl es la longitud en
metros del largo del rectangulo?

11.El area de un rectangulo es 15

m?. Si el largo es igual a 4
aumentado en el triple del
ancho, entonces (Cual es la
longitud del largo del

rectdngulo?

12.La suma de dos nimeros es 23 y
su producto es 102 ¢Cuales son
€s0s numeros?

13.Si el area de un rombo es 62
y la longitud de una diagonal es
un quinto del cuadruplo de la
longitud de la otra diagonal,
entonces ¢, Cudl es la medida de
la diagonal de mayor longitud?

14.EIl area de un rectangulo es 225
m? y su perimetro es 95m.
Cuanto mide el ancho del
rectdngulo?

15.Un terreno rectangular de 5m
por 21m es rodeado por un
camino de ancho uniforme.
Determinar el ancho del camino

si el area del camino es 1120.



16.En un triangulo rectangulo la
hipotenusa mide 2cm mas que
un cateto y 16cm mas que el
otro cateto. ¢Cual es el area de
ese triangulo?

17.La suma de un numero y su
cuadrado es 42. ¢Cual es ese
namero?

18.Las areas de dos cuadrados
difieren en 5¢m?. Si el lado de
uno mide 3cm mas que el lado
del otro. ¢Cuadles son las
dimensiones de esos cuadrados?

19.La diagonal de un rectangulo
mide 3m mas que su longitud y
6m mas que su anchura ¢ Cuéles
son las dimensiones de ese
rectangulo?

20.Si la suma de dos numeros es 42
y su producto es 432. Determine
los dos nimeros.

21.El area de un rectangulo es 24.
Si el largo es igual a 2
aumentado en el doble del
ancho, determine la longitud del
largo del rectangulo.

22.La suma de dos numeros es 16 y
la diferencia de sus cuadrados es
32. Hallar los nUmeros.

23.En un tridngulo la base es 3
veces mas grande que la altura 'y
el area del triangulo es 37c¢Hr
. Determine la longitud de la
base y la altura del tridngulo.

24.La diferencia de dos nimeros es
14 y la cuarta parte de su suma
es 13. Hallar los nimeros.

25.La suma de dos numeros es

1429 y su diferencia es 101.
Hallar los nUmeros.

10

Prof. Hernan Viquez Céspedes—Universidad de CdsEa"i

26.La diferencia de dos numeros es
7 y su suma multiplicada por el
namero menor equivale a 184.
Hallar los nUmeros.

27.La longitud de una sala excede a
su ancho en 4m. Si cada
dimension se aumenta en 4m el
area sera doble. Hallar las
dimensiones de la sala.

28.La suma de las edades de Ay B
es 23 afios y su productos es
102. Hallar ambas edades.

29.Hallar tres nameros
consecutivos tales que el
cociente del mayor entre el

. 3
menor equivalga a Iosi—O del

ndmero intermedio.

30.El producto de dos numeros es
180 y su cociente e%. Hallar

los nimeros.

31.La edad de A hace 6 afios era la
raiz cuadrada de la edad que
tendra dentro de 6 afios. Hallar
la edad actual.

32.El cociente de dividir 84 entre
cierto nUmero excede en 5 a éste
numero. Hallar el nimero.

33.Miguel es 6 afios mayor que su
hermana, y la suma de sus
edades es 68. Hallar la edad de
la hermana de Miguel.

34.Dos lados de un triangulo son
iguales, y el tercero es 5
unidades menor que la suma de
los dos lados iguales. Hallar la
longitud de los lados si se sabe
qgue el perimetro del triangulo es
47.
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1. Indique si cada una de las relaciones propuestadinele una funcién o no. En caso
afirmativo, determine el domino y el rango.

- {(24).(e8).(1012),(614),(216) - {mn):m=1n=3

- {(- 54).(08).(52).(108)} - {ad).(a2)(a1).(22). (a2}

- {22 (y2.(v2).(z2)} - {(31).(42).(53).(00).(78}

- {(20).(21).(22).(27). (210} - {(00)(10.(22).(33).(44}

- {(10.(22).(22), (31} - {(gb):0£9£8b=7]

- {C 1.(- 22).(- 33)(- 44).(- 55} - {(00).(00).(00).(00),(02)}

- {(32)(2- 1) (12} - {(- 2-2)(- 2- 1.(00). (1), (22}
- {(00).(00).(00).(00).(00}} - {(- 30).(03).(30}

- {(31).(42).(53) - {(- 48).(- 20).(04).(- 23).(- 40}
- {(pa):p=19=3 - {(10),(24).(2- 3).(00).(20}}

- {2-9.(2- 0.(3- D.(4- 2} - {(10.(22).(33)(- 2- 1}

- {(g,b):0£g£1b=g} - {(00).(2- 2).(- 19).(2-2).(3-3}
- {C w4 (- 82)(- 332 (- 94)(- 15} - {(21).(03)(30).(- 14).(a- 6}
- {(254)(68).(122),(6714). (216} - {(00).(11).(24).(39). (416}

2. Escribir una férmula que defina cada una de lasfanes siguientes
1. El perimetro,P, de un cuadrado es cuatro veces el lhdo,
2. Elvolumen,V , de un cubo es la tercera potencia de su aasta,
3. El area de un cuadrado en funcion de: su diagenadhdo, su perimetro.

4. El area de un circulo en funcién de su radio.

5. La altura de un tridngulo cuya area @82 como funcién de la base.
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3. Para cada una de las siguientes funciones calcate imdgenes y preimagenes
indicadas.

1. Si ges una funcion definida pcg(x) :1'—2X entonces calcule la preimagen de -3

2. Para la funcion dada pdi(x) = 4- 3x

calcule la preimagen de -6

7- 3x

3. Para la funcién dada pdfr(x) = calcule la preimagen de -2

4. Si f(x):z'—sx, entonces calculd (- 1)

5. Para la funcién dada pdr(x) = 1- 1 calcule laimagen de =
X

6. Para la funcién dada pdr(x) = 2x- x* calcule la imagen de -3
7. Para la funcién dada pdi(x) = - x* - 2x calcule la imagen de -3

8. Para la funcién dada pdi(x) = - x> - x calcule la imagen de -2

9. Para la funcién dada pdi(x) =1- 2—2X calcule la imagen de -1

10. Calcule la imagen d% en la funcionf (x) = 2=

11.Si g es una funcion definida p(g(x) =3/2x® +1calcule la imagen de -2

12.Para la funcién dada pdi(x) = n 3); calcule la imagen de%
X

13.Para la funcién dada pdi(x) = 2x- x? calcule la imagen de -3

V2x-1

14.Para la funcién dada pdr(x) = 2

calcule la preimagen d%

15.Seaf una funcion dada pof (x) = /5x- 3 calcule la preimagen d¢2

4t -

16.Para la funcién dada pdr(x) = | 1 calcule laimagen d&
t"+2t-1 4

17.Para la funcién dada pdr(x) = 2x- x? calcule la imagen de -16
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4. Para cada una de las siguientes funciones deterelineaximo dominio real para el cual

se encuentran definidas.

f(x):l)(\]/%

f(x)=+v2+x+/2x- 6

6(x) = X+ 2 + V4~ x

h(x) = ?;X_thfx- 1

t(x) _ 4rdx

2x% - 11x+12

g(a)=+(a- 1)’
=
W=yi
o
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5. Hallar la ecuaciéony = mx+b y la interseccion con los ejes coordenados detdar que pasa
por los puntos dado®demas determine si la recta resultante es cregiertecreciente.

(2-3) y (- 1) (- 983y (- 875)
(2-4) vy (19) (991) y (773)

(20) y (- 43 (- 5-12) y (- 10-22)
(20) y (0-4) (314) y (526)

(- 23)y (0-5) (6-18) y (5-14)
(0-2) y (30) (9-3) y (2-3)
(-3-5)y (5-5) (- 2-13 y (920)
(5-34) y (11-88) (- 339) y (- 669
(-3-7) y (213 (- 10108 y (- 228)
(- 415y (- 39) (- 3-33) y (327)

(- 35) y (- 935) (- 651 y (2-29)
(-1172) y (5- 40) (742) y (- 3-29

(- 332) y (- 980) (1192) y (- 4-43
6. Escriba las ecuaciones de las rectas dadas enrfag@anénica ¢ = mx+b)
3x+7y=9 8x- 10y =-6

- 4x+5y =3 - 6X+5y =2

7x- 11y =-7 - 2x+2y=9

4y- 9x=-7 6X- 4y =-2

- BX+7y=-2 10x- 4y =-2

- BXx+4y =9 5x +4y = 6

- 3x+1ly=-2 2x+3y=-8
11x+5y =8 3x+y=-12
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7. Determine la ecuacion de la recta que satisfacectagliciones descritas a continuacion.

Pasa a través de 6- 7), con pendiente -5
Pasa a través ((e 3- 1), con pendiente 9
Pasa a través de 810), con pendiente 2
Pasa a través d&,- 6), con pendiente 2
Pasa a través ((6,- 1]), con pendiente -3
Pasa a través d&6), con pendiente 10
Pasa a través de 78), con pendiente 5

Pasa a través ((e 2,5), con pendiente 6

© ©o N oo 00 bk~ W D PRF

Pasa a través de 211), con pendiente -3

10.Pasa a través ((e 5,3), con pendiente -3

11.Pasa a través ((e 5,6), con pendiente -6

12.Pasa a través de 1,- 7), con pendiente 2

13.Pasa a través ((G,Z) y tiene la misma pendiente que la recta que przaséAp 1) y(3,6)

14.Pasa a traves ((6,0) y tiene la misma pendiente que la re8kar 2y =5

15.Pasa a través de% 3 Yy tiene la misma pendiente que la rectéx- 3- y=0

16.Pasa pOt(8,- 2) y corta al ejey en 8.

17.La interseccion con el ejg es 3, y tiene la misma pendiente que la r@cta&t 3y = - 8
18.La interseccion con el ejg es -4, y tiene la misma pendiente que la re;cta%x- 4
19.Corta al ejex en 4y al ejeyen -3

20.El grado de inclinacion de la rectaésy corta al ejex en 3

21.Determinara de tal manera qu8x+ay =9 tenga la misma pendiente que la recta que
pasa p0|(7,- 2) y (5,- 1)

22.Hallar k tal que la recta que pasa @ k) y (- 13) tenga la misma interseccién con el
ejey, que larectax+3y =6

23.Si (- 13),(42),(- 75) son los tres vértices consecutivos de un parateiog, halle el
cuarto vértice.

15



Prof. Hernan Viquez Céspedes—Universidad de Cdsta(&)

8. Obtenga la ecuacion de la recta que satisfaga tagliciones dadas.
. Pasa por(?,- 3) y es perpendicular a la rec2x - 5y =8
. Pasa pof13) y es perpendicular a la recfa= - 3x + 2
. Pasa por(2,- 3) y es perpendicular alarecta 3y+1=0
. Pasa por(- 6,3) y es perpendicular a la redda - 10y =3

1

2

3

4

5. Pasa po(13) y es paralela a la recta= - 3x + 2

6. Pasa por(- 2,4) y es paralela alarecg+y-2=0

7. Pasa por(4,5) y es paralela a la rectx + 6y =- 3

8. Pasa pof- 32) y es paralela a la recBx + 5y = 2

9. Pasa por(- 5,4) y es perpendicular a la recta que pasa por Io’s)sl(lljl) y (3,7)

10.Pasa pof14) y es paralela a la rectadx + 6y = 2

11.Pasa po:(- 32) y es perpendicular a laredda- 3y +21=0

12.Hallar la ecuacion de una recta paralelxa 3y =5

13.Hallar el grado de inclinacion de una recta pasade?x - 3y =1

14.Hallar la ecuaciéon de una recta perpendiculgr=a- 2x - 2

15.Hallar la ecuacion de una recta perpendiculdka5y- 6 =0

16.Hallar una recta perpendicular a la recta que pas#os puntos(- 3,2) y ( 4,0)

17.Pasa pof- 30) y es perpendicular a la recta 2y =6

18.Hallar el punto de interseccion de las re@gs= 3x - 4; 3y +1=2x

19.Hallar el punto de interseccion de las rectas- y=-3; x+y=4

20.Determine la interseccion de las rect@g- 2y- 2=0y y =5+ 4x

21.Dos rectas perpendiculares se intersecan en ab ;(}uﬂJZ) Si la ecuacion de
una de las rectas &y - x =5, entonces hallar la ecuacién de la otra recta.

22.Hallar el valor dek para que la rectkx- 3y =10 sea paralela a la reckx +3y =6

23.Si 5x+2ky- 3=0 y 4k’x+3y+1=0 son las ecuaciones que definen dos rectas
perpendiculares. Hallar el valor #e

24.Si la recta definida por(5- a)x+(3+2a)y=2a-1 es perpendicular a la recta
definida pory = - x+12. Hallar el valor dea

25.Hallar el valor dek para que la rectdx + 3y = 4 sea paralela a la rectx+ky =1

16



Prof. Hernan Viquez Céspedes—Universidad de Cosm@

9. Determine la inversa de cada una de las funciorm@en( definidas) dadas.
Suponga que tales funciones son biyectivas.

x)=x° _2-X
1 e
b =2- 3 f()=7-3
f(x):2x 6 f(x):§+3
f(x):)(;1
f(x)=-2%2x+11 f(x) = 3x %
et ((x)=3- 2x

1
f(x):E 3
f(x)= 27X
f(X)=% 4
_ 1
f(x)=x+1 f(X)—ZX-§
f(x)=-3V6x- 6 f(x):%
f(x)=7(x-7)°- 3 f(x)zg_l
f()—3X;2 11 .
f(x):T
f :-10x+7

e f(x)=22+1

f(x)=-9(x+8)’ 2
1- 2x
f(x)= ;

f(x)

3(x- 8)° +4

17



10. Realice el estudio completo de cada una de lasiesites funciones
f :IR® IR. Debe calcular discriminante, concavidad, intexsén con los ejes,
vértice, eje de simetria, intervalos de crecimienecrecimiento y ambito. Ademas
debe trazar un bosquejo de la grafica corresponien

f(x)=x- x*+6 f(x)=2x*+x-1
f(x)=x?- 4x+3 f(x)=x*-3
f(x)=-x*+6x-8 f(x)=-x*-2
f(x)=-x*+x-6 f(x)=x2- 2x- 3
f(x) = - 5x? +3x f(x)=-5x2 +3x+1
f(x)=2x- 3x+4 f(x)=x- x- 2
f(x)=-3x?*- 2x- 1 f(x)=3x- x*>+10
f(x)=x2- 4x+4 f(x)=3- 5x+2x>
f(x)=3x?- 5x- 2 f(x)=-5x?+3x- 2
f(x)=3x?- 5x+1 f(x)=(x- 4)
f(x)=x*+1 f(x)=4- x?
f(x)=x- x?-12 f(x)=1- 2x* +x
f(x)=3- 5x+2x2 f(x)=x(x- 2)
f(x):XZ-ZX f(x)=6- x- 2x?

2

11.Encuentre el valor numérico de cada uno de losisigas parametros de manera
qgue cumplan las condiciones dadas a continuacion.

Hallar el valor dem para que f(x)=(2- m)x* +3x+3 sea una céncava

hacia arriba

Hallar el valor dea para quef (x) = (a- 2)x* +3x+6 sea una céncava hacia
abajo.

Sea f(x)=2x? +4mx- 2. Hallar el valor demsabiendo que la coordenada
en xdel vértice es 16.

Sea f(x) = 2x? + 4mx- 2. Hallar el valor def (2) en funcién dem

18
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12.Resuelva cada uno de los siguientes problemasideigso de la funcion cuadratica.

Sea f una funcion dada pof (x) =20t - 49t* +50 que describe la trayectoria a

los “t” segundos de una piedra lanzada hacia arribaeddgdcho de un edificio.
¢, Cudl es aproximadamente el tiempo en segundo arergmmra que la piedra
alcance su maxima altura con respecto al suelo@l&uaproximadamente la
maxima altura en metros, con respecto al sueloatpagza la piedra?

Un objeto que se lanza verticalmente hacia ardlzanza una alturh en metros
dada porh(x):- 49t* +10t, dondet es el tiempo en segundos que tarda en

alcanzar esa altura. ¢Cudal es aproximadamente ¥amaaaltura que puede
alcanzar ese objeto?

Un fabricante de ropa ha encontrado que cuandaesigopor unidad esp

colones, el ingresd&? en colones esta dado pR(p) =-4p®+4000p. ¢Cudl es
el precio unitario en colones que se debe estatppaca maximizar el ingreso?

Determine las dimensiones del corral rectangularndg/or area que puede
construirse con 1lm de malla.

Dividir el nimero 120 en dos partes de modo qupretiucto de ellas sea lo
mayor posible.

Hallar el valor maximo que se pude obtener al iplidar dos nimeros cuya suma
sea 1.

Hallar dos nimeros cuya suma sea 24 y cuyo prodigzdan grande como sea
posible.

Las ventas en un teatro con capacidad de 40 asiesdstAn dadas por
R(x) = 6000+ 60(40- x)- (40- x)?, dondex es el nimero de asientos ocupados.
Determine las ventas maximas y el nUmero de asésteqie las producen.

Suponga que con una manguera se lanza un chorragde hacia arriba,
describiendo una parabola con ecuacib(t)=16Q - 5t>. Calcular la altura
maxima del chorro.

Un precarista desea cercar un terreno en formangalar, utilizando como uno
de los lados un muro ya existente. Si dispone @enlde malla ¢ Cuales deben ser
las dimensiones del rectdngulo para que éste taegamaxima?

Un granjero dispone de 600m de malla con la cuakaesncerrar un corral
rectangular a lo largo de un rio (el cual tienem@rrectilinea). Si no se va a
utilizar malla en el lado que corresponde al ri@Qug dimensiones generaran el
corral de mayor area?

19



Prof. Hernan Viquez Céspedes—Universidad de Cosm@

13.Convierta las siguientes ecuaciones a su formaritméea

65=1 ao=_L
77 1024
1 3
83 =2 325 =8
3= 6'2:i
72¢ 36
273 1 2° =64
3
a’=c
2
83 =4 az>< =Cc
5° =125 gz- 1
64
giot
64 5a__ 1
1 12¢
64" =2

14.Convierta las ecuaciones dadas a la forma expoménci

log, 1 5 log, 3125=5
243
log,16=4
1 _
Iong =4 log,9=2
log,a* =2 logy512=3
log, 46656= 6 og, L =-2
36
lo 1 =-6
9s 15625 log,1296= 4
log,a®=2 | 1 _
a’ og, — =-4
SE 81

20
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15. Hallar el conjunto solucidn de cada una de las g&gtes ecuaciones exponenciales.

397 = 27!
2X—1 :\/1_6
125- 5% =0
2 X% :i
32
2)( B 4)(-1
8
25x _ 1 X+2
5 5
2% X1 = 8’('l
4
1_16 2x-3 _ 8X+l
3-2x
R
% - 2X+l >8
} o - 92X+l
3

57X—5 - 1
5
3 x-1 8 3-2x
2 27
3 +3x3* =36
2 2x+6 9 2X
3 4
._ 64
23 _85X
2)( 3 4X-l
8
1_16 e :8x+1
gzsx—l
64* = 43
9 x-3 5 X+2
25 3
8x1_ l 2x
2

21

16 ™ _,[4

81 9

ek 1
9 81°°

436" = 64"
5' =125
2a2-2a+3 =4
o7 = gt
9% = 37"

275 =128

27)(—1 - 9x+3

NCEEET

7% =343



16. Resuelva cada uno de los siguientes problemas hdwiauso de la funcion
exponencial.

El crecimiento de una colonia de bacter@ssi se empiezan con 5000 bacterias,
al cabo det horas esta dada p@it) = 5000% . ;Cuél es el crecimiento de esa
colonia de bacterias al cabo de 1,5 horas?

La funcién f dada por f(x)=2e *% se utiliza para aproximar el area en
centimetros cuadrados de una herida en la pieudespex dias de producida.
¢, Cual es aproximadamente el area en centimetrdsacios de la herida después
del cuarto dia en que se produjo?

Se dispone de una cartulina de 1mm de espesor queuede doblar
sucesivamente de modo que cada doblez se haceddamterior. Si la relacion
entre la alturah de la cartulina doblada y el nimero de doblecessta dada por

h(x) = 2*, entonces ¢ Cuantos dobleces se han realizadoesiuétimo doblez se
alcanza una altura de 8mm?

La funcién f dada porf(x) = Pe*® sirve para aproximar el interés ganado al

final de un periodo de pago y que se agrega atatapicial P a los x afos.
¢, Cuantos afios se requieren aproximadamente pdreadab capital?

- 2X

La funcién f dada porf(x)=5e ® se utiliza para determinar la cantidad de
miligramos de cierto medicamento en el flujo sangaide un pacientes horas
después de su administracion. Si a un pacient isgdcta dicho medicamento a
las 3 p.m., entonces ¢Qué cantidad en miligramossdemedicamento tendra
aproximadamente el paciente a las 5 p.m. de eseamifa?

Una poblaciénP =100 000personas aumenta Be®™™"
Determine la poblacion existente al cabo de 5 afios.

, después den afios.

Una sustancia radioactiva se descompone a unadbhgae si B es el nUmero
inicial de atomos de la sustancia, y N es el nimamanente al cabo dehoras,

entoncesN = Be ™, dondek es una constante. Si se empieza con 17000 4tomos
y 14500 es lo que queda al cabo de media horarrbDiet el valor de la constante
K.

El nidmero n de bicicletas que un mecénico aprendiz puede diaam
diariamente después dedias de entrenamiento esta dado per6Ql- e % |.

Determine después de cuantos dias de entrenanmeéntecanico armara 40
bicicletas diarias.

En una maquiladora, Steven puede coser P pantgbametia después dedias

de entrenamiento, en don@e= 400- 400e ‘. ¢ Cuantos pantalones cosera Steven
al cabo de 1386 dias?

22
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17.Hallar el valor numeérico de la incognita en cada una de las siguientes expresiones

logaritmicas.

log

N
1
>

[N

log, 16 =X

4

2log é_ =X

log,3=4
logx=-3

log, 4 =X

2

log, x=-3

2

log, 1 =5
X

log,

N

log, = =3

Wik

log, 3=—

23

Iongé:i'
2

-1

log, 3=—
Ox >
log x—E
273

log x—1
L X==
3 3

3
log, 8=—
Oy 4

log, ava = x
log, 2J2=-2
log, 3vx =3

log, 1 =-2
3 X

3

- 3logx=3

log, =X

Ol

3log4 = x



18. Utilice las propiedades de los logaritmos para fafar las siguientes expresiones

en términos de un solo logaritmo.

2logx- Iogl+logx
X
2logx + 2log(2x)- 2logx?
log. a® +log, 1
a

loga- logb- logc
Iogb(3- \/§)+Iogb(3+ \/5)

log, (\/E - 1)+ Iogb(x/i +1)
g(logc a- log, b)

log(x +1) +log(x - 1)- logx

log+/75 - log~/45

Iog!xm!_ 3
log|x®
2log(v'x +3)+ log(x - 3)

nloga- logb- logc

3

y

2log - - 3Iogy+llogx4
X 2

24
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2 4
log, x° - log, X

log, (x2 + x)- log, (x2 - x)

2 2
15
— —log4- 2logx
24g g

%In(x+1)- glnx- %In(y2)+ln\/§

m

3

IOgX 4T
Xn

n X 4 XL In(xz- 1)
X-1 X

loga+log2+log(a+1)
logx +log(x - 1)+ log(x - 1)
3log(a+1)- 2logx

- [log(x+1)- log(x +2)]

logz+3loga- log(a+1)

4log h +§Iogs(h +1)- log,(h+23)
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19.Haciendo uso de las propiedades de los logaritnoospruebe las siguientes
identidades.

loga® + |og§ +log+/a = gloga

2 T2+43
Iogab+|og%+|og\/a_ =g|oga+%|ogb

1, x*-1.1
—log +=
2 2 2

x-1 _
Iogm =log(x- 1)- log2
%Iog(x2 +3x+ 2)+%I09:T+; =logvx+1
log x- % = 2(log(x +1) + log(x - 1)- logx)

%Ioga h +%Ioga b+%|oga c=log, hbce

t2(2t +b)

3

2logt - 3logz+log(2t +b) =log
z

Jib®

1 2
—log, t+6log b- —log. c=log, —
2 ga ga 3 ga ga

ZZ

1
2logz- =loglg- 2b)=log ———
gz- —log(g- 2b)=log —r

2

logz+2logt - Iog(t - 1) =log tz_tl

2t +5t+3 3 2t+3
log, —————— +lo

—-:O
2t_3 gz 3tz+2t-1 gz 2t-3

2
2log, a+log, b- 3log, c =log, a_sb
c

25
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5¢3

af

oo - IogY(a“f 2b7)

|Og7 B |Og7

bc

Ioga(tb2)+ 2log, % :Ioga(t3)

log, 3+ 2log, x+ 3Ioga(y3) = Ioga[3x2y9]

(t- 4)2t+7)

log, (t - 4)+5log, (2t +7)- log,t- 3log, (3t +8)=log, ~———-/-

oga( )+ oga( + ) Oga Oga( +) oga t(3t+8)3

(a2 + 25)(7a- 96)

3av/ba+37

log, (a? + 25)+ log, (7a- 96)- log, 3- log, a- %Iogz(5a+37) = log,

Iog4t+log4(t3_ 2)- log, (5t +3)=log, t(;:—+2)

h*3/h? +2h+1

h+23

4log, h +§Iogs(h +1)- log,(h+23) = log;

za®

logz+3loga- logla+1)=Ilo
g ga- log(a+1)=log ]

8gb*
I(e

log,8+log, g +4log, b- log, 7- log, c =log,

3
logz+3log(a+b)- %Iog(a- b) = log z(a+bg
ﬂa_

logz+ 2Ioga+%log(a+ 3)= Iog(za23 a+ 3)

a?y/b 1
log, = :2Iogya+§logyb- log, 5- 3log, ¢

9c

log, —
Iy 5Jab

=log, 9+log, c- log, 5- %Iogya- %Iogy b

logz +loga = log(za)
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20.Resolver las siguientes ecuaciones logaritmicasjerle probar las soluciones
obtenidas con el objetivo de excluir aquellas qudefinen la funcion.

log, (2x +1) +log, (3x- 1) = 2 log, x- log, 2 =3- log,9
log, (6x +5)+log, x = 2 log, VI~ x = -
log(x- 1)=2

log,(x- 1)=4- log, 3
log(x+2)- log(4x+3)+logx =0

logx- log5=1log2- log(x- 3)
log,(2x+1)+log, x =1

|ng(|Og3 X) =2

2Iogg(x- 1) =1
log, x? - log,(2x) =1
log, (4x +2)=2
log(2x- 1) +logx =0
— 1
100 1+X_E log,(x- 1)+log,(x+2)=2
- logg(x- 5):% - logs(2x) +log, (2 - 9)=logy(x- 3)

log4x- log(x- 2)=1
log(2x - 1) +logx =0

l0g, (x +x)- log, (x - )=
logx- log(2- 3x)=1 og;(x +x) og;(x x)=1

_ 2
log, x+2=10g,5 log, x +3log, 2 = log, ~

log, (x +4)- log, (x+1) =1 log,[log(2x- 1)] =1

logx +log(x- 3)=1 32°%% = |og, 3

log,(2x)- log, (x+1)=-1 log, [log,(x? - 2x)|= 0
log, (x+2)+log, (x- 1)=2 log, (t +1) +log,(t +3) =1
log, x* +log, x = 2 log,(a+1)+log,(a+2)=1

log, x? - log,(2x) =1 a6
log ,/—— =log2
a-1

logx- 2log4 =1log32

2logx- log2=1og8 Iogs(h2 +21h- 10)- log,(s5h- 1)=1

27
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1. Utilice los teoremas fundamentales de la circuniei@ para resolver cada uno de
los siguientes problemas.

Si en la circunferencia de centro O, Ep |a figura adjuntaCD es tangente a

0C=20 y AB=32. Entonces ¢Cual la circunferencia enD y ademas
es, en centimetros, la medida @€ ? CD=2/2 y BC=2. Hallar la medida
de CA.

En una circunferencia de diametro
20cm, si la distancia de una cuerda al

centro es deéscmg¢, Cual es la medida de 20

la cuerda? 8
En una circunferencia, la longitud de

una cuerda es 10. Si la distancia de esa P

cuerda al centro de la circunferencia es

4, entonces ¢Cual es la longitud del X
radio? 20

De acuerdo con los datos de la figura

B
A@ C encuentre la medida del segmento x.

m
De acuerdo con los datos de la figura si A B
AB=12 y AC =645, entonces ¢,Cual \M
es la distancia deAB al centro de la

circunferencia? C

En la figura AB es un didmetro, si
AB=25 y BD=5. Hallar la medida

D, JE—
~ deCD.
BC=120°
B P
c 65° A
A
Si BC=24, AD=9 y la distancia del Q

centroO a BC = 44/3, entonces ¢,Cudl

- En la figuraPA y QA son tangentes. HallariaD g .
es la medida d®©C?

28



En una circunferencia de radio 8cm, una
cuerda dista 6cm del centro, entonces

¢,Cual es la longitud de dicha cuerda?

A c
D B

En la figura adjuntaﬁ: y BD son

cuerdas equidistantes del centro O.

Ademas HI = 24cm. Si la longitud del
radio de la circunferencia es ddcm.

Halla las medidas d&C y BD.

Cc

A B
E
O
D

De acuerdo con la figura el radio de la

circunferencia es de 15cmGE = 4cm.
Hallar la medida deAB .

M N8
]

2

C

De acuerdo con los datos de la figura,

Si

AB y AC son dos cuerdas congruentes
de la circunferencia de centro P,

AM =MP y AC=8. Hallar la medida
del diametro de la circunferencia.

S,

29
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Si AM es tangente en M,

mDAMB=60° y MB=+/18. Hallar la
medida del radio de la circunferencia.

Cc

30°

%

De acuerdo con los datos de la figura, si
AD y CB son cuerdas equidistantes del
centro yﬁB:12cm. Hallar la distancia
entre AD y el centro O.

R

-U.
© @)

De acuerdo con los datos de la figura, si
RSy PQ son cuerdas equidistantes del

centro, NS=2J3 y ON=4/2,
entonces ¢ Cual es la medida del radio?

p

N |

L

De acuerdo con los datos de la figural\_lsk'-? es
tangente en N a la circunferencia de centro O,
mMBPNM =60° y NO=+/6. Hallar la medida
de MN..

Si AC y BD son diametros de una
circunferencia de centro O,
AB=CD =0Ay la medida del radio es
12cm, entonces ¢Cual es la distancia

entre las cuerdasB y CD?



B
De acuerdo con los datos de la figura,
AM =MB, PM =5 vy el radio de la
circunferencia mide +/39, entonces
¢ Cudl es la longitud de la cuerd ?

Sean C,, C, y C,, circunferencias
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Si

cuyos centros son O, P y Q,

respectivamente. SiC, y C, son
tangentes interiormente en K,y C,

son tangentes exteriormente en
OR=4, PR=10, SQ=5, entonces

¢,Cual es la distancia entre los centros de

las circunferencia€, y C,?

M

"

81

En la circunferencia dada, la medida del

diametro es2¥3, AM y MB son

cuerdas equidistantes del centro. ¢Cudl

es la medida d&M ?

30

De acuerdo con los datos de la figura, si los
radios de las circunferencias conceéntricas
miden 17 y 8 respectivamente, entonces

;Cual es la medida d&B ?

A E
B D
C

De acuerdo con los datos de la figura, si

AC, CE y BD son cuerdas equidistantes
del centro de la circunferencia cuyo radio

mide 6J2 y mMDACE=60°, entonces
¢,Cual es la medida d&D ?

x I

De acuerdo con los datos de la figura, si las
circunferencias de centro O y P son
tangentes interiorment®Q=2 y OR=7,
entonces ¢ Cual es la medida del radio de una
circunferencia concéntrica a la
circunferencia de centro O y que contiene al
punto P?

Si cuadrilatero BMON es un cuadrado y la
medida del radio de la circunferencia es

5v2; entonces ¢Cuales la Iongitud%?



En la circunferencia dadaAM y MB
son cuerdas equidistantes del cent

mMDAMB=6C° y AB=26¢Cual es la
medida del radio?

C A

N

Si AC y AB son rectas tangentes a
circunferencia en C y B,

respectivamenteﬁl" AB y la medida

del diametro es 12, entonces ¢,Cual es la

medida deBC?

ro,

la

En una circunferencia cuyo diametro

mide 16cm, se traza una cuerda

de

longitud 12cm, ¢A qué distancia del
centro de la circunferencia se encuentra g, |4 grafica las circunferencias de centro O

dicha cuerda?

M
B
AZ ;

La circunferencia de la figura adjunta
esta trisecada y su diametro mide 2cm

¢, Cual es el area dBIABM ?

31

El radio de la circunferencia de centro O
mide 6¢cm, AB = 2. Hallar la medida d&EC

En la figura adjunta, AD y BC son
tangentes comunes a los circulos de centros
QyP.SiPA=12, QB=10y mba =60,
entonces ¢Cuél es la medida del segmento
gqgue une los centros de dichas
circunferencias?

A

son concéntricas YAQ es tangente. Si
AB=5 y AQ=30, entonces ¢Cual es la

medida deBC?

CD

Las circunferencias de centro P y de centro
O son tangentes interiores en el punto D.
OA y OB son segmentos tangentes. Si
2:1 y PD=k, entonces hallar la
CDh 8

medida de OA en términos de K.
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2. Utilice las relaciones de los angulos con los ardeda circunferencia para resolver

cada uno de los siguientes problemas.

A
B

C

De acuerdo con los datos de la figura
¢,Cual es la medida del arco ABC?

4%
) .

3°x

W

De acuerdo con los datos de la figura,
¢Cual es la medidadBla, Db y Bg

De acuerdo con los datos de la figura, si

AB es diametro y medida del ar&C
es 3(°, entonces ¢ Cual es la medida del
bDOB?

A

De acuerdo con los datos de la figura, si

AB y AC son congruentes y la medida
del arco BMDes 70° ¢Cual es la
medida del angul®ABD ?

32

AN
X

\

De acuerdo con los datos de la figura, si

AB es tangente a la circunferencia en
B, entonces ¢ Cudl es la media del arco
gue subtiende el angulo seminscrito?

De acuerdo con los datos de la figura,
¢,Cual es la medida dBla ?

A c

S

vy}

De acuerdo con los datos de la figura, si
la medida del arcdAC es 40°, entonces
¢,Cual es la medida dBIBAO?

>
o 7
w

De acuerdo con los datos de la figura, si
mMBAOC=96, entonces ¢Cual es la
medida delDABC?



De acuerdo con los datos de la figura,

2 Cul es la medida dBla ? De acuerdo con los datos de la figura, si

medida del arco)AMD es 160°, entonces
R ¢, Cual es la medida del aré&C?

¥
AN
&

En la figura XY es tangente en B a la  De acuerdo con los datos de la figura, si

circunferencia de centro O, entonces CD es un diametro y la medida del arco
¢ Cual es lanbROS? (menor) CB es la mitad de la medida
del arco (mayor)AC, entonces ¢ Cual

K 140°
es la medida dedbCOB?
A

De acuerdo con los datos de la figura en la

que BK es tangente a la circunferencialen
¢,Cual es el valor de ?

vy]
0]
o

o

/

O

2 De acuerdo de los datos de la figuraAs

a es tangente en B a la circunferencia de

centro O yDC es un diametro, entonces
¢,Cual es la medida dBIBCD?

D

116°

C

)/

De acuerdo con los datos de la figura en la

que BC es tangente a la circunferencia en B,
¢,Cual es el valor de ?

vy}

De acuerdo con la figura, MO =NO y
MBDABO=42, entonces ¢Cual es la
medida del arco (meno)C ?
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De acuerdo con los datos de la
circunferencia de centro P ¢Cual es la
mbBbAMB?

Cc

A

480

Z

B

De acuerdo con los datos de la figura, si

AM =MD, ¢Cual es la medida dBIADB
?

420

D

De acuerdo con los datos de la figura, si

DC es tangente al circulo en @R es un
diametro y mbDCB=11@, entonces
¢,Cual es la medida del ar&AC?

De acuerdo con los datos de la figura, si

CD es tangente en C, entonces ¢ Cuél es la
medida del arco (menoBB ?

34

datos de la

los
circunferencia de centro O ¢Cual es la
medida del arco menokM ?

De acuerdo con

R

De acuerdo con los datos de la figura, si R
y S son puntos de tangencia, entonces
¢,Cual es la medida del ar€MS?

D

De acuerdo con los datos de la figura, si la

medida  del arco CD=11®2 y
mbBOC=1068, entonces ¢Cual es la
medida delbOBD?

A
X/
De acuerdo con los datos de la figura, si

MPCOA=132. Hallar la medida del
DPABC.



En la figura, el diametro AB es .
9 De acuerdo con los datos de la figura, los

perpendicular a la cuerdaD, si la medida arcos AB y BC son congruentes y ademéas
del arco menolCD =8(°. Halle la medida la MDACB=3%. Hallar la medida del

S
e v A
" C
D
R
En la figura, OD” AC, O es el centro y

MDAOD=5C. Hallar la medida del
bABC. De acuerdo con los datos de la figura, si A

es el punto de tangencia dAS y la
circunferencia  de  centro O vy
MDMAS=58, entonces halle la medida
del arcoMR.

A
De acuerdo con los datos de la figura, halle B
el valor de la incégnit.
A
C

En la circunferencia de centro O, la razén
entre el arco ABy elarcoBC es 2:5. Si el
arco mayor excede al menor 24° . Hallar
De acuerdo con los datos de la figura, halle la medida deBAOB.

el valor de la incognit.
a
(0]
A B 520

De acuerdo con los datos de la figura, halle
el valor de la incognita .

>
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<

@)

B

N

Enla figuraﬁ):aﬂ» =BC
Hallar el valor delb 6 .

35



A B
La figura adjunta corresponde a un
hexagono regular de lado 4cm. Hallar el
area de la region destacada con negro.
D N C

A P B
El cuadrilatero ABCD corresponde a un

cuadrado, donde M, N, O y P son los
puntos medios de cada uno de sus lados.

Si BM =3. Hallar el area de la regién
destacada con negro.

El cuadrilatero ABCD corresponde a un
cuadrado de lado 12cm, las ocho
circunferencias implicitas son congruentes.
Hallar el area de la regién destacada con

negro.
C

D

El DABC es isosceles, dDCAB es recto,
ademas BC=10. Hallar el area de la
region destacada con negro.

36

B

AC y AB tangentes a la circunferencia de
radio 4cm y centro O, eDCAB=60".
Hallar el area de la regién destacada con
negro.

El cuadrilatero de la figura adjunta es un
cuadrado de lado 6cm. SDABE es
equiladtero. Hallar el area de la region
destacada con negro.

El DABC es equilatero, D, E y F son los
puntos medios de cada uno de sus lados. Si
AB=4. Hallar el é&rea de la regién
destacada con negro.

La figura adjunta representa un cuadrado
de 24cm de lado. Hallar el &rea de la region
destacada con negro.
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C D

La figura adjunta representa un cuadrado
de lado 6cm, cada lado esté dividido en tres
partes iguales. Hallar el area de la region
destacada con negro.

D

B
El cuadrilatero anterior representa un
cuadrado en el que A, B, C y D son los
puntos medios de sus lados respectivos. Si

BC=4/2. Hallar el area de la region
destacada con negro.

c

A B

La figura anterior representa un triangulo
equilatero circunscrito a una circunferencia
de radio 10cm. Hallar el area de la region
destacada con negro.

O

Las circunferencias de centros O, P y Q

son congruentes y cada uno de sus radios
miden 6cm. Hallar el area de la region

destacada con negro.

Hallar el area sombreada de la figura
anterior, la cual esta compuesta por dos
semicircunferencias perpendiculares entre
si y de radio 6¢cm.

37

De acuerdo con los datos de la figura, si
cuadrilatero ABCD es un cuadrado inscrito
en una circunferencia de centro 8B=26,
entonces hallar las sumas de las areas de
las regiones destacadas con negro.

Hallar el area de la regién destacada con
gris, si se sabe qu@B=6, la medida del
arco AB=9(.

De acuerdo con los datos de la figura, si
AB=4 y BO=4, entonces ¢Cual es el
area de la region destacada con negro?

De acuerdo con los datos de la figura, si las
circunferencias de centros O y P, de radios
OP y PB son tangentes interiormente,

medida del arcoAB=12C vy OP=4/3,
entonces ¢Cudl es el area de la regidn
destacada con negro?
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En un cuadrado de ladandesde los
vértices opuestos, con radio, se trazan
arcos de semicircunferencias como se
muestra en la figura anterior. Hallar el &rea
de la region destacada.

¢, Cual es el area del segmento circular que
corresponde a un angulo central @@ en
una circunferencia en que la medida del
radio es 12cm?

B C

A D

De acuerdo con los datos de la figura, si
cuadrilatero ABCD es un cuadrado y

OA=6+2, entonces ¢,Cual es el area de la
region destacada con negro?

Sea R la longitud del radio de una de las
circunferencias. Si la longitud del radio de

, , 3
la otra circunferencia esZ R, entonces

¢, Cual es el area de la regién destacada con
negro?

De acuerdo con los datos de la figura, si
RS=10V2 y mMBDRPS=9(°, entonces

¢, Cuadl es el area de la regidén destacada con

negro?
38

De acuerdo con los datos de la figura, si

AC es un diametro y los arcos AB y BC
son semicircunferencias cuyos diametros
miden respectivamente 4 y 8, entonces
¢,Cudl es el area de la region destacada con
negro?

De acuerdo con los datos de la figura, si M
y P son los centros de las circunferencias,
AQ=4 y medida del arcoEQD =207,
entonces ¢Cual es el area de las regiones
destacadas con gris?

En la figura se tienen dos circunferencias
con el mismo centro y de radios 6¢cm y

4cm. Las dos circunferencias estan
divididas por dos segmentos
perpendiculares. Calcular el area
sombreada.

En la figura hay 2 circunferencias de radio
18cm de centros O y P. Calcular el area
sombreada.
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3. Resuelva cada uno de los siguientes problemasioglados con poligonos regulares.

La medida de la apotema de un pentagono
regular es 4 ¢Cual es aproximadamente la
longitud de cada lado del pentagono?

El area de un hexagono regularb‘*?/g,
¢, Cual es el perimetro de ese hexagono?

¢, Cudl es aproximadamente la longitud de
la circunferencia en la que se puede
inscribir un pentagono regular cuyo
perimetro es 3?

El perimetro de un rectangulo es 36cm vy el

area es 38m°, entonces ¢Cuanto mide el
largo del rectangulo?

¢ En cual poligono regular se pueden trazar
un méximo de 20 diagonales en total?

El area de un hexagono regular?‘z/é
cm?®, entonces ¢ Cuanto mide su apotema?

La medida del lado de un pentagono
regular inscrito en una circunferencia cuyo
radio mide 5cm, es 8cm. Hallar el area de
dicho pentagono.

Si la medida de cada uno de los lados de un
pentagono regular es 12, entonces ¢ Cual es
la medida de la apotema de dicho
pentagono?

Si el area de un cuadrado es 24, entonces
¢, Cual es la longitud de la circunferencia en
la que se puede inscribir ese cuadrado?

Si en un poligono regular la medida de
cada uno de los angulos internoslég,
entonces ¢ Cuél es la medida de un angulo
central de dicho poligono?

La medida del radio de una circunferencia

es 4«/5 Si el cuadrado ABCD esta
circunscrito a dicha circunferencia,

entonces ¢ Cual es la medida A ?

39

¢,Cudl es la longitud del lado de un
triangulo equilatero inscrito en una
circunferencia cuyo radio mide 4?

Si la medida de la apotema de un triangulo
equilatero es 12, entonces ¢Cuanto es el
perimetro de dicho triangulo?

En una misma circunferencia se inscribe y
se circunscribe un triangulo equilatero. Si
el radio de la circunferencia mide 2cm,
¢Cuanto mayor es el area del triangulo
circunscrito con respecto al éarea del
triangulo inscrito?

Si la apotema de un hexagono regular mide
3cm, entonces ¢,Cuanto medira el perimetro
de dicho hexagono?

La longitud de una circunferencia &p .
¢,Cudl es la medida de la apotema de un
cuadrado inscrito en dicha circunferencia?

Si la medida de la diagonal de un cuadrado
es 8, entonces ¢Cual es la longitud de la
circunferencia inscrita es ese cuadrado?

Si la medida del radio de un dodecagono
regular es 10, entonces ¢Cual es
aproximadamente la medida de cada lado
del poligono?

En un poligono regular, la medida de cada
angulo interno ed3%. Si el perimetro es
48, entonces ¢ Cual es la medida de cada
lado del poligono?

En un poligono regular, si desde uno de sus
vértices se pueden trazar Unicamente dos
diagonales, entonces ¢Cual es la medida
del angulo interno determinado por esas
diagonales?

Un hexagono regular y un triangulo
equilatero tienen la misma area. Si el
perimetro del triAngulo es 36, entonces
¢, Cual es el perimetro del hexagono?
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¢Cual es la longitud aproximada de la
circunferencia circunscrita a un
dodecagono regular si la medida de su
apotema es 12?

Si el perimetro del pentagono regular
anterior es 50, entonces ¢ Cual es la medida

aproximada de la diagonaB ?

La figura anterior hace referencia a un
hexagono regular, siAB=2, entonces

¢,Cual es la medida d@D?

S

C

De acuerdo con los datos de la figura, si
cuadrilatero ABCD es un cuadrado y la
medida de la apotema del hexagono regular

CDEFGH esV/3, entonces ¢,Cual es el area

de la region destacada con negro?
A B

D

La figura anterior hace referencia a un
pentagono regular ¢Cual es la medida de
bBCM?

De acuerdo con la figura, si la longitud de la

circunferencia e% y AB es congruente con

La figura anterior hace referencia a un
hexagono regular, sAB =443, entonces
¢,Cual es la medida d@C?

Calcular el area de un hexagono regular
gue tiene 12cm de lado.

¢,Cuanto mide el lado de un cuadrado cuya
area es equivalente al de un hexagono de
16cm de lado y 12cm de apotema?

Calcular el area del hexagono regular
circunscrito a un circulo de un metro de
radio.

El diametro de una circunferencia mide
10cm. Si necesitamos disminuir el area
hastal6o, entonces ¢En cuanto debemos
disminuir el radio de dicha circunferencia?

Si un angulo interno de un poligono regular
mide 13%¢;Cual es el numero total de
diagonales de ese poligono?

¢,Como se clasifica, segun el niumero de
lados, un poligono regular cuyo angulo
central mide45°?

¢,Como se clasifica, segun el niumero de
lados, un poligono regular cuyo angulo
interno midel44° ?

¢,Cuadl es la suma de los angulos internos de
un heptagono regular?

Si un angulo interno de un poligono regular
mide 54°, entonces ¢ Cuanto mide uno de
sus angulos externos?

¢Cuanto mide el lado de un triangulo
equilatero, inscrito en una circunferencia
de 12cm de radio?

el radio, entonces ¢,Cual es el area del rombo?

40
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cCuanto mide el radio de una
circunferencia circunscrita a un triangulo
equilatero de 9cm de altura?

Si la longitud de la circunferencia inscrita
en un triangulo equilatero ed2ocm,
entonces ¢ Cual es la medida en centimetros
de la altura de dicho triangulo?

¢,Cuanto mide la apotema de un cuadrado
de 18cm de lado?

¢,Cudl es la longitud de un lado de un
cuadrado circunscrito a una circunferencia

de radio3y2 ?

.Cual es el area de una circunferencia
inscrita a un cuadrado de 12cm de radio?

¢,Cual es el area de un cuadrado inscrito en
una circunferencia de 2cm de radio?

¢, Cuadl es la longitud de una circunferencia

circunscrita a un hexagono d®/3cmde
apotema?

¢,Cudl es el valor de la apotema de un
hexagono regular circunscrito a una
circunferencia de radio 4cm?

Si un hexagono regular tiene perimetro
12cm, entonces ¢Cual es la medida del
diametro de la circunferencia inscrita en
dicho hexagono?

¢,Cual es el area del hexagono regular
inscrito en un circulo de radié/3cm?

¢,Cual es la longitud de la circunferencia
inscrita en un hexagono, si un lado del
hexagono mide 67

Un hexagono regular esta circunscrito en

una circunferencia dév3 de radio. ¢ Cual
es el area del hexagono regular?

41

Si la apotema de un hexagono regular mide
g\@, entonces ¢Cual es la medida de cada

lado?

Si la longitud de la circunferencia circunscrita a
un tridngulo equilatero e%2p, entonces ¢ Cudl
es la altura de dicho triangulo?

¢, Cudl es la razén entre el didmetro y el radio de
un circulo?

Si los lados de un rombo miden 13cm cada uno
y una diagonal mide 10cm, entonces ¢, Cual es la
medida de la otra diagonal?

En un poligono regular la medida de cada
angulo interno e&32, si el perimetro es 4

¢,Cuadl es el perimetro de un hexagono regular si
la apotema mide/27 ?

Si el nimero de diagonales de un poligono
regular es nueve, entonces ¢ Cual es la suma de
las medidas de los angulos internos?

El area de un hexagono regular midey3,
entonces ¢ Cuanto mide su apotema?

¢,Cuanto suman los éangulos internos de un
poligono regular cuyo angulo central migée® ?

Si un poligono regular inscrito en una

circunferencia tiene 18 radios que llegan a sus
vértices, entonces ¢Cuanto mide el angulo
central que determinan dos radios consecutivos?

¢, Cudl es la medida del radio del circulo en que
esta inscrito un hexagono regular que mide 5cm
de lado?

area de un anillo circular
por dos circunferencias

iCudl es el
determinado

P . 5 1
concéntricas cuyos didmetros sgrmm Yy Ecm

respectivamente?
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4. Resuelva cada uno de los siguientes problemasioglados con los cuerpos sélidos, deben
aparecer los dibujos respectivos que le llevarda solucion.

Se tienen dos esferas cuyos radios miden 6
y 3, respectivamente. Si dichas esferas se
unen para formar otra esfera, entonces
¢,Cual es la medida del radio de la esfera
formada?

El area lateral de una piramide de base

cuadrada e824/3 . Si cada una de las caras
de la pirdmide es un triangulo equilatero,
entonces ¢ Cual es el area basal de dicha
pirdmide?

El area total de un cilindro circular recto es
144p. Si el radio de la base es congruente
con la altura del cilindro, entonces ¢ Cual es
el volumen de dicho cilindro?

Las caras laterales de una piramide regular
son cuatro triangulos isosceles congruentes
entre si. Si la altura de cada uno de ellos es

5 , 64
3 y el area de la base eg— entonces

¢, Cudl es el volumen de la piramide?

El area lateral de un cubo es 2. ¢ Cual es el
volumen de dicho cubo?

El volumen de una pirdmide recta de base

cuadrada es 384. Si la medida de la altura

es 8, entonces ¢ Cual es el area lateral de la
pirdmide?

El volumen de un cono circular recto es
igual al volumen de un cilindro circular
recto. Si en el cono la altura es 9 y el radio
de la base es 4 y en el cilindro la altura es
3, entonces ¢ Cual es el area de la base del
cilindro?

La altura de un prisma es 12 y la base es un
rectangulo que mide 6 de largo y 3 de
ancho. Se desea modificar de manera que
el volumen sea el mismo pero la altura sea
la mitad de la anterior. Si se mantiene el
ancho de la base, ¢ Cual debe ser la medida
del largo?

42

¢, Cudl es el area lateral de una pirdmide
recta de base cuadrada si la medida de cada
uno de los lados de la base es 10 y la
medida de la altura de la pirdmide es 12?

Un prisma recto de base cuadrada y un
cilindro regular recto tienen el mismo
volumen. El didmetro de la base del
cilindro tiene igual medida que el lado de
la base del prisma. Si la medida de la altura
del cilindro es 6 y la medida del diametro
de la base del cilindro es 8, entonces ¢ Cual
es aproximadamente la altura del prisma?

¢, Cudl es el area lateral de una pirdmide
recta, si la base es un cuadrado de 10 de
lado y la medida de la altura de la piramide

es 12?

La base de un prisma recto es un triangulo
rectangulo isésceles. Si la longitud de uno
de los catetos es 6 y la altura del prisma es
5, entonces ¢Cual es el area lateral del
prisma?

La base de un prisma recto es un triangulo
equilatero. Si el area lateral es 12 y la

altura del prisma es 2, entonces ¢,Cual es el
volumen del prisma?

La altura y el radio de un cono circular
recto son congruentes. Si el volumen de
ese cono eF2p, entonces ¢ Cudl es el area
lateral del cono?

¢,Cual es el volumen de un piramide regular
recta cuya base es un cuadrado, si el area
lateral es 320 y el area basal es 2567

El radio de una esfera, el radio de la base
de un cono circular recto y su altura tienen
la misma medida. Si el nUmero que expresa
el volumen del cono es igual que el nimero
gue expresa el area total de la esfera,
entonces ¢Cual es el area basal de ese
cono?
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El volumen de una pirdmide recta de base

cuadrada es 72. Si la medida de la altura de
la piramide es 6, entonces ¢ Cual es el area
lateral de esa piramide?

El area de la base de un prisma recto de
base cuadrada esx". Si la altura del

. X , .
prisma esz, entonces ¢Cual es el area

lateral del prisma?

El area lateral de un cono circular recto es
450 . Si la longitud de la generatriz es 15,
entonces ¢ Cual es el area de la base?

Si un tercio del volumen de un cilindro
circular recto es3Qp y la medida de la

altura es 10, entonces ¢ Cual es el area basal

del cilindro?

¢.,Cual es el area lateral de un cilindro
circular recto, si la altura es 10, y el area de
la base eS6p ?

El volumen de un cubo es 216 ¢Cual es la
longitud de la diagonal de ese cubo?

La diagonal de la base rectangular de un
prisma recto mide 40 y el largo es el triple
del ancho. Si la altura de ese prisma mide
60, entonces ¢,Cual es su area total?

Se desea construir un embase cilindrico
con tapas de 10cm de radio y 10cm de
altura ¢ Cuanto material se necesita?

Se desea construir una lata metalica con
tapa, de tal manera que sea con forma de
cilindro y que tenga 10cm de altura. Las

bases deben tener un radio de 7cm cada
una. ¢ Cuanto metal se necesita?

Para forrar una caja cubica se ha utilizado

6m?® de papel. ¢Cual es el volumen de la
caja?

43

En la figura anterior el &rea total del
cilindro es 78ccm’ y la altura del cilindro

es 10cm. ¢Cual es el area del rectangulo
colocado dentro del cilindro?

Una esfera tiene un éarea d29lgp
¢, Cuanto vale su volumen?

En la figura anterior, el cilindro contiene
agua hasta las tres cuartas partes de su
volumen, si el radio de la base mide 4cm y
la altura es de 10cm, entonces ¢Qué
volumen de agua contiene el cilindro?

Acm

Bcm
Ccm

Al extraerse un objeto de un tanque lleno
totalmente con agua, el nivel del agua baj6
lcm, como se muestra en la figura anterior.
De acuerdo con la figura anterior, ¢ Cual es
el volumenV del agua que hay en el
tanque?

Si se sabe que el cono superior tiene una
altura deh, = 2ry el inferior una altura de
h, =3r. Donde res el radio de la base

comun para ambos conos, determine el
volumen del sdlido.
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Hallar la altura de una piramide de base

La generatriz de un cono es de 26m y su

cuadrada, si se sabe que su area lateral es altura es de 10m. Halle el area de la base

de 2¢/5 y el lado de la base mide 2.

Hallar la diagonal de un cubo cuya area
total es deseny’,

.Cual es el area total de dos esferas
congruentes con radio iguajmcm?

Hallar en funcion de la alturh, el area
lateral de un cono circular recto en el que
el radio de la base mide 1cm.

Halle el volumen de un prisma triangular
regular cuya base tiene 6cm de lado y su
altura es de 18cm.

Halle el area total de un prisma regular que
tiene una altura de 10cm y su base es un
triangulo equilatero de 6cm de lado.

Un cubo tienes4cm? de area total. Halle el
volumen del cubo.

Halle la diagonal de un cubo si se sabe que
su area total es d#sm?.

Halle el volumen de una piramide regular
cuya base es un cuadrado de 12cm de lado
y cuyas caras laterales son triangulos
equilateros.

Hallar el area lateral de una piramide de
base cuadrada de 10 m de lado y de 13cm
de arista.

Si el volumen de un cilindro midego vy el
radio de la base 2. ¢ Cuanto mide la altura
de dicho cilindro?

En un cilindro el radio de una de las bases
es 6cm y la altura es de 8cm ¢ Cual es el
area total de dicho cilindro?

Un cono tiene un volumen dd8Qp.

Sabiendo que el diametro de la base mide
12cm, halle su altura.
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de dicho cono.

¢,Cual es el area total de una esfera de radio
4cm?

Halle el volumen de una esfera dé@ de
radio.

Si el area de una bola es el doble de su
volumen ¢Cual es la medida de su
diametro?

Un juego para niflos consta de tres cubos
A, By C, el cubo B tiene un centimetro
menos de arista que el cubo C y un
centimetro mas que el cubo A. Si el cubo A
tiene 8cm de arista, entonces ¢ Cual es el
volumen total en centimetros cubicos de
los tres cubos?

Se quiere forrar con papel un bote
cilindrico sin una de sus tapas. Si el radio
de la base es de 20cm y el bote tiene 30cm
de altura, ¢Cuantos centimetros cuadrados
se necesitan para forrar el bote?

Una compafia de alimentos fabrica 2000
latas cilindricas de frijol molido. Si cada
una mide 10cm de altura y las bases tienen

un radio de 6cm. ¢Cuanto metal se
necesitara para cada lata?
Los globos de Ila lampara ilustrada

anteriormente tienen un diametro de 24cm
de longitud cada uno. Hallar el area de
ambos globos.

Encuentre el diametro de la circunferencia
circunscrita al hexagono regular.
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El embudo anterior tiene forma de cono
circular recto. Si el diametro mide 10cm y
la altura mide 12cm. Hallar el area lateral
del embudo.

Un cono esta inscrito en una esfera, como
en la figura anterior. El radio de la base del
cono mide 12cm y el radio de la esfera
mide 15cm. Hallar el volumen del cono.

Un cono circular esta inscrito en una esfera
cuyo radio mide 4cm, como en la figura
anterior. SiDABC es equilatero, entonces
¢,Cual es el area lateral del cono?

¢,Cual es el area lateral de un cono si el
area del triangulo que lo engendré es de
24cnt y el cateto sobre el eje de rotacion

mide el triple de la medida del radio del

cono?

Un horno cilindrico debe tener un didmetro
de 5m de longitud y un volumen de 180

. ¢Cuantos metros de acero se necesitan
para construirlo?

En la figura anterior se muestra un salero
cuyo diametro de la base es de 6cm vy la
generatriz es de 12cm, determine el area
total del embase.
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¢.,Cual es el volumen de un diamante en
forma de (doble) piramide de base

hexagonal (superpuestas), si el radio de la
base mide 2mm, la altura por un lado mide
7mm y por el otro 5mm?

De acuerdo con la figura anterior, hallar el
area lateral, en metros cuadrados de la
pirAmide cuadrangular.

De acuerdo con los datos de la figura en la

gue se muestra una piramide cuadrangular

de base cuadrada ¢Cual es el area de la
base?

En un cilindro circular recto el radio de una
de las bases es 5cm vy la altura del cilindro
es de 6cm. ¢Cual es aproximadamente, en
centimetros cubicos, el volumen del
cilindro?

En un cono circular recto el radio de la
base es 3cm vy la altura del cono es 8cm.
¢, Cudl es aproximadamente el volumen del
cono?

,Cual es el area lateral de un cilindro
circular recto, cuya altura es 15cm y el
perimetro de la base &é§o ?

El didmetro de la base de un cono circular
recto mide 10cm y la altura mide 12cm.
¢,Cual es el area total del cono?

La base de un piramide es un cuadrado que
mide de lado 16cm y la altura de la
piramide mide 15cm. ¢Cudl es el volumen
de la piramide?
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Ejercicios Adicionales

Si A y B son dos puntos de una
circunferencia de 20cm de diametro y

centro P, tal que la cuerdaB mide 16cm,

entonces ¢, Cuadl es la distancia de P a dicha

cuerda?

Considere dos circunferencias
concéntricas que determinan una corona
circular de 2cm de ancho y 20¢ de area,
entonces ¢Cual es el radio de
circunferencia menor?

la

Si los lados de dos poligonos regulares
semejantes estan en la relacién 7: 9 y el
area del poligono mayor es 324,
entonces ¢Cual es el area del poligono
menor?

Si el area de un cuadrado es &6,
entonces ¢Cual es el éarea del circulo
circunscrito a ese cuadrado?

En un poligono regular el diametro de la
circunferencia circunscrita mide 20cm,
entonces ¢ Cual es la medida del radio de la
circunferencia inscrita a ese poligono?

En un poligono regular cada angulo interno
mide el doble de cada angulo externo.
Hallar la cantidad de lados de dicho
poligono.

Si la apotema de un cuadrado mide 6cm,
entonces ¢Cual es el area de la region
determinada por el cuadrado y la
circunferencia inscrita a él?

¢,Cual es el radio de una esfera inscrita en
un cubo de arista?
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De acuerdo con los datos de la figura
anterior, siCB=10, BD=5, AE=27 y

AB > BE, entonces ¢ Cual es la medida de
AB?

Si cada uno de los angulos internos de un
poligono regular mide 168° entonces
¢, Cual es le numero de vértices que tiene
dicho poligono?

¢,Cudl es el perimetro de un poligono
regular de tres lados cuyo radio mide
10cm?

La base mayor de un trapecio mide 12cm.
Si la altura y la base menor son iguales y

su area es de 2zBY, entonces ¢Cuanto
mide su altura?

Si el volumen de una esfera es 82o,
entonces ¢ Cuanto mide el radio de dicha
esfera?

Si el volumen de un cono es iguall8p
y la altura del cono es 12, entonces
¢,Cuanto mide el radio de la base?

En un poligono convexo en el que se
pueden trazar dos diagonales por vértice,
las medidas de los lados son numeros
enteros consecutivos. Si el lado menor
mide 5cm determine el perimetro del
poligono.

Si dos angulos internos de un cuadrilatero
miden 115° y 80°, y los otros dos estan en
relacion 2:3, determine cuanto miden estos
dos.



Prof. Hernan Viquez Céspedes—Universidad de Cadsta R

En la circunferencia de centro A de la

figura anterior se cumple queH * DE, y
los arcos menores DG y GF son
congruentes. SMDHFE =20°, calcule la
medida del arco menor GF.

En la figura anterior A, B y C son los
centros de las semicircunferencias menores

y DE es un didmetro de la circunferencia
de centro B. Si el area de la region
destacada e$p. Calcule la medida de

BC

En la figura anterior suponga que BAy CD
son arcos menores de las circunferencias
concéntricas de centro P tales que
PA=2AC y mbBPA=60". Si el
perimetro delDPAE es 3cm. Calcule la
medida del arco menor CD.

Las bases de un prisma recto son
hexagonos regulares de 10cm de lado.
Calcule el volumen y el area lateral del
prisma si la altura mide 8cm.

Si el diametro de la base y la altura de un
cilindro circular recto miden 10cm. Calcule
el volumen.

a7

Calcule el area lateral de un cono circular
recto en el cual la base es un circulo de
81lpde area y la medida de la altura es
igual a la medida del radio de la base.

Considere un hexadgono ABCDEF de
centro P, en el cual L, M y N son los

puntos medios de los ladoED, BC y
AF  respectivamente. Si MP =643,

calcule el area y el perimetro del triangulo
DLMN.

En la figura anterior las rectdsH y HG

son tangentes en C y G respectivamente, a
la circunferencia de centro A y radio 10cm.
Si a =5 calcule el &rea de la region
destacada con negro.

Calcule el area total de una piramide de
base cuadrada que tiene 10cm de altura y

120cm®de volumen.

En la figura anterior C es el centro de la
circunferencia, AB=16cm, AE=20cm y

el arco EB mide 74°. Halle el area del
DABC. Halle la longitud del arco menor
AB. Halle el area del sector circular

limitado porC_B, C_Ey el arco menor BE.
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DB y AC son cuerdas de una misma
circunferencia que se cortan en un punto M.
Si AM=3cm, BM=8m y MD=6cm,

entonces ¢ Cual es la medidaM€ ?

En un poligono regular cada angulo central
mide 18°, entonces ¢Cuanta cantidad de

En la figura anterior E es el centro del diagonales se pueden trazar desde cada
triangulo equilatero ABC de lado 12cm.  vértice?

Halle el area del segmento circular

limitado por la cuerdaB y el arco menor ¢, Qué nombre recibe el poligono regular en
AB. Halle el area del anillo circular cual se pueden trazar un total de 54
limitado por ambas circunferencias. diagonales?

En un poligono regular cada lado mide
12cm y la longitud de la circunferencia
circunscrita eslgo, entonces ¢ Cual es el
diametro de la circunferencia inscrita a
dicho poligono?

¢Cuanto mide la apotema de un triangulo
_ _ equilatero de36v/3cm? de area?
En la figura anterior, O es el centro de la
circunferenciambCBA= 25, mbEPD=60°
y la medida del arco AE es 70°,
¢,Cual es la medida del arco AC?

¢Cuanto mide el radio de la circunferencia
entoncesInscrita en un cuadrado &®cm’® de area?

. , . En dos nonagonos regulares los lados miden
Si G, y C, son circunferencias tangentes g, . y hem respectivamente. Si el primero
exteriores en el punto M, de centrBsy P,  de ellos tiene un area déscm? entonces

. P . ; Cud 3 ?
respectivamente. SE% =2 y la longitud de ¢Cudl es el area del segundo

2
C,es 14p, entonces ¢ Cual es la longitud de

C,?

En un cubo la diagonal de cada cara mide

J6cm, entonces ¢Cuadl es el area total del
sélido?

En una caja de base rectangular sin tapa las
dimensiones de la base estan en la razén 2:3
y la altura mide 5dm. Si el volumen del
paralelepipedo e270dm®, entonces ¢ Cudl
es el perimetro de la base?

En la figura anteriorAB es un diametro YDC ~ En una pirdmide recta de base octogonal

es tangente en C a la circunferencia de centroregular las aristas laterales miden 10cm y la

— - 3— altura de cada cara lateral de la piramide
E. Si AB=10cmy DCZE DA, entonces mide 8cm, entonces ¢Cual es el

. L == semiperimetro de la base?
¢,Cual es la medida deC ?
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La medida de la altura de un cilindro
circular recto es 10. El area de la base es
Si en un cono circular recto de 15cm de 36p, entonces ¢Cual es el area lateral de
altura la base tiene un aré&lp, entonces dicho cilindro?
¢,Cuanto mide el area lateral del cono?

En una esfera de areacw’ y volumen V

cm® se cumple queA=27/, entonces
¢, Cuanto mide el radio de la esfera?

Un liquido ocupa Iasg partes de un

recipiente cilindrico circular recto de 10cm En la figura anterior elDABC es un
de altura y 9cm de radio. Si se extraer la triangulo equilatero y MNTPQR es un
tercera parte del contenido del recipiente, hexagono regular, E es el centro de ambos

entonces ¢Cuanto liquido queda adn en el poligonos y F es el punto medio @B. Si

. - _=>
recipiente el segmentoEC mide 2v/3cm, entonces
¢,Cudl es el perimetro del cuadrilatero

Un cubo de aristaay un cono de radia MCBR?

tienen igual volumen. Si en el cono la altura
mide igual que el radio, entonces ¢Cuanto
mide el radio del cono en funcion de la
arista del cubo?

Las bases de un trapecio isésceles miden
l6cm y 22cm, si los lados iguales miden
5cm, entonces ¢, Cual es el area del trapecio?

Si una cara lateral de una piramide
cuadrangular tiene un area @édcm® y cada
lado de la base mide 4cm, entonces ¢ Cual es
el volumen de la piramide?

Si el radio de un octagono regular mide
6cm, entonces ¢Cual es el area del
octagono?

¢,Cudl es el poligono regular cuyo angulo

Si la longitud de la circunferencia en la que central mide 3007

esta inscrito un pentagono regular _ B
Si el diametro de una esfera se reduce en 2,

entonces (Cual es aproximadamente el g| area total de la esfera resultantelés,

perimetro del pentagono? entonces ¢Cudl es el volumen de la esfera
_ _ ] original?

Si la medida de la apotema de un hexagono

3V3 s
regular esT, entonces ¢Cuél es la

medida de cada lado del hexdgono?

Hallar el perimetro de un poligono regular

de tres lados cuyo radio mide 10cm. . . . .
Considere la circunferencia anterior de

Si el area de un triangulo equilatero es centro O 'y radio 12,5cm. Si hay un
g g rectingulo ABCD inscrito en la

2 ; 4 ; ;
9v/3en, entonces ¢Cuanto mide el radio de cjrcunferencia, de modo que la medida de

la circunferencia circunscrita a dicho gys lados esta en la razén 3:4, entonces
triangulo? ¢, Cudl es el area de la regién sombreada?
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Si la altura de un cono es 8cm y la longitud
de la circunferencia de la base #8v,

entonces ¢ Cual es el area lateral de dicho

cono?

En un prisma recto la base es un decagono

regular. Si el érea lateral del prisma es 120

cm® y el perimetro de la base es B0,
entonces ¢ Cual es la altura del sélido?

La diagonal de la cara de un cubo mide
10cm, entonces ¢Cuéal es la diagonal de
dicho cubo?

Considere las circunferencias tangentes
externas de la figura anterior. El triangulo
AEB es rectangulo en E. El radio AC mide
10cm vy el radio BD mide 7cm. Si EB mide
igual al radio de la circunferencia de centro

A, entonces ¢ Cual es el valor numéricoxde
?

Observe la circunferencia de centro O de la
figura anterior. Considere que la recta PB es
tangente a la circunferencia y la recta PC es
secante a ella; ademas el arco menor
determinado por los puntos B y E mide 50°,

DBPD mide 15° ¢Cual es la medida del

arco menor determinado por los puntos B y
D?

El area de un sector circular &80 . Si el
arco que subtiende este sector mide 45°,

Observe la figura anterior. Considere que la
recta PB es tangente, en B, a la
circunferencia de centro O y la recta OP es
secante a la circunferencia. Si el radio de la

circunferencia mide 10cm yPAz%PB,

entonces ¢ Cual es la medidakR?

G
D

E

Considere la figura anterior. En la

circunferencia de centro A7H ~ AE, y los
arcos menores DG y FE son congruentes. Si
MPHFE =25, entonces ¢Cual es la
medida del arco mayor GF?

Considere la circunferencia de centro O. La
recta BC es tangente a la circunferencia por
el punto B y la recta BE es secante a la
circunferencia. Si mbPBC=79,
MDAPE=152 y la medida del arco menor
ED es 30°, entonces ¢ Cual es la medida del
arco menor AE?

En una circunferencia de radio 10cm,
considere el segmento circular determinado
por una cuerda congruente al radio. Halle el

entonces ¢ Cuél es la medida del diametro de area del segmento circular.

la circunferencia?
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Considere la circunferencia de la figura
anterior. El triangulo ABC estéa inscrito en
1

ella y mDCAB:EmDACB. Si el arco
ADC mide 210° entonces ¢Cual es la
mBACB?

Considere las circunferencias concéntricas
en O de la figura anterior. Si los radios de
las circunferencias estan a razéon 5:3 vy

AF =6cm, entonces ¢, Cual es la medida del
radio de mayor longitud? SNDAOH =60°

y los radios de las circunferencias miden
24cm y 30cm, entonces ¢ Cudl es el area de
la region destacada con negro?

F

P

Si el arco mayor AB mide 250°, y ademas se
cumple quebBPF CDCPA y los angulos
DDPE y DBPF estdn a razén 3:2,
entonces ¢,Cual es la medida 84iPC?
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Los segmentoﬁ y AB son cuerdas de
una circunferencia de centro @B esta a x
cirdel centro yaD a 2xcir del centro. Si el
radio mide 1@mr y AB=18m, entonces
¢ Cuél es la medida d&@D?

Las cuerdas AC y CB son congruentes y la
recta BD es tangente a la circunferencia en
el punto B. Si el arco menor AB mide 90°,
entonces ¢ Cual es la medida B&BD?

¢,Cual es el volumen de un cilindro circular
recto circunscrito a un cono circular recto de

volumen150cm?®?

En un plano, un punto se localiza a 12cm del
centro de una circunferencia de 15cm de
radio, entonces ¢Cuanto mide la menor
cuerda que pasa por ese punto?

En la figura anteriorAB es un diametro y
mide 24cm,BD mide 4cm yCD” AB,
entonces ¢ Cual es la medidaCGie ?

El area de un sector circular 86p, si su
radio mide 9cm, entonces ¢ Cual es la
medida de su angulo central?

El area de un sector circular 46p , si su
angulo central mide 30°, entonces ¢, Cual es
la longitud de su arco?
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Considere la circunferencia anterior de
centro O. Si la medida d&)BAC=84° y la
medida DPAFB=4(0°, entonces ¢Cual es la
medida del angul®FCD? Si la medida del
anguloBAED=3( y la medida del angulo
DPAFD =13, entonces ¢Cual es la medida

del arco mayor AD?

En la figura anteriorBC, CD, DE y EF

son cuerdas congruentes de la circunferencia

de centro O. Si ebBAF es recto y el arco
menor AB mide 100°, entonces ¢ Cual es la
medida del arco AFE?

Considere la circunferencia en la g/
es un radio y la recta tangente a la

Considere la figura anterior donde O es el
centro de la circunferencia. Si OC mide 5cm

y la longitud del arco menor CE g’zgcm,

entonces ¢ Cual es la medida B&DE?

En la figura anterior A, Y y W son,
respectivamente, los centros de las
circunferencias. Si B es el punto medio de

AW vy AB=+/2cm, entonces ¢, Cuél es el
area de la region sombreada?

En la figura anterior, L es el centro de ambas

circunferencias. La medida del
PKLP=12®. Si los radios de Ilas
circunferencias miden, respectivamente,

6cm y 9cm, entonces ¢ Cudl es el area de la
region sombreada

circunferencia en E es paralela a la recta BC| Shgulo DBEM =25 y el arco menor

ED mide 100°, entonces ¢, Cuanto mid®€&BD?

Si en un poligono regular se pueden trazar un tige20 diagonales, entonces ¢ Cuanto

mide cada angulo externo de ese poligono?
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¢, Cuanto mide el segmertf_? ¢Cual es
A el area deDUPL?

En la figura anterior, el cuadrilatero
ABCD es un rectangulo, C y D son los
centros de las circunferencias tangentes a
AB. Si BC=4cmy AB=15m,
entonces ¢,Cual es el area destacada con

negro? En la figura anterior, DABC es un
A triangulo equilatero de centro E, F es el
punto medio deBC y AF mide 9cm.
15cm Calcule el perimetro deDACE.
B C

En la figura anterior, C es el centro de la

circunferencia y AC” BC, entonces
¢, Cual es el area de la region sombreada?

Suponga que en la figura anterior la recta
EC es tangente en C a la circunferencia
de centro A, AF =6cmy mbDAEC=4%

. Hallar la longitud del arco menor FC.
Hallar el area del sector circular limitado

por AF, ACy el arco FC. Hallar el area
de la region sombreada.

En la figura anterior, DHJIKF €s un  gn n circulo de 20cm de diametro ¢ A

lhexa_lgono rlegu_lar o]Ice centro A. Si 1a g6 distancia se encuentra del centro toda
ongitud de la circunferencia circunscrita cuerda de 16cm?

es 12v, entonces ¢Cual es el area del
cuadrilatero AFKI?

En la figura anterior, AB=AC=10 y

En la fi terior. L | tro del CF" AB. Si AE =6, entonces ¢,Cual es
n la figura anterior, L es el centro del | dida decE 2

cuadrado ORPQ de 64cm de perimetro, T
es el punto medio d®Q y U es el punto

medio deQT .
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Suponga que A es el centro de la

circunferencia y D-A-E, AB es la
bisectriz delDCAE, el arco menor DC
mide 120° y la longitud del arco menor
BC es 2pcm. Hallar la medida de la

cuerda CE. Hallar el area del sector
circular determinado por el arco menor
BE. Hallar el area del segmento circular
determinado por el arco menor CD.

Si A, B y C son puntos de la
circunferencia de centro O tales que las
medias de los arcos menores AB, AC y
CB estan dadas pox, 3x y 5xX,
entonces ¢ Cual es la medida BABC?

Si cada uno de los angulos internos de un
poligono regular mide 168°, entonces

En la figura anterior, el cuadrilatero
ECFD es un rombo de 16cm de lado y E
es el centro de la circunferencia. ¢ Cual es
el area de dicho cuadrilatero?

Si la altura de un prisma mide @5 y la
base es un triangulo equilatero de éarea
25J/3cm?, entonces ¢,Cual es el area total
del prisma?

En un cubo esta inscrito una esfera de
120Qv de superficie. ¢ Cual es la medida
de la arista de ese cubo?

En un cilindro circular recto el volumen

es p cm’y el area de la base gscm’
¢, Qué se puede asegurar con respecto a la

¢Cuantas diagonales se pueden trazarmedida de la altura de ese cilindro?

desde cada vértice?

¢,Cudl es el area de un cuadrado cuyo
radio mide10v2cm?

¢, Cuanto mide la apotema en un triangulo
equiangulo de 90cm de perimetro?

¢Cual es el éarea de un triangulo
equilatero cuya altura es igual\/zg ?

¢, Cual es el semiperimetro de un poligono
regular en el cual se pueden trazar un
total de 35 diagonales, si cada lado mide
6cm?

¢Cual es la medida del lado de un
cuadrado inscrito en una circunferencia
cuya longitud es 100cm? ¢Cuanto mide
cada lado de un nonagono regular de
10cm de apotema?
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En la figura anterior, el area de la
circunferencia menor es64p vy el
diametro de la circunferencia mayor mide
20cm. Si la recta MN es tangente a
ambas circunferencias yAB=3825,

calcule la medida d&N ?

Considere una piramide recta cuya base
es un hexagono regular en el cual la
circunferencia inscrita tiene 15cm de
radio. Si el volumen de la pirdmide es

1800/5 encuentre el area lateral.
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De acuerdo con los datos de la figura
anterior. Si O es el centro de la

circunferencia OA=12 ,ﬁ"@\,

OD” BC y mPAOB=6(P, entonces
¢, Cual es el area de la region destacada
con negro?

De acuerdo con los datos de la figura
anterior, en la cual C es el punto de

tangencia de la rectaCH y la
circunferencia y mBFCD=5C,

entonces ¢, Cual es la medida @48CH
?

De acuerdo con los datos de la figura
anterior, si PQ es tangente a la

circunferencia de centro O en PQ es
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paralela aAB y PB=6, entonces ¢ Cual
es la medida d&\B ?

De acuerdo con la figura anterior, en la
gue se muestra una circunferencia de
centro A, si la longitud del arco menor
CB esb5p, entonces ¢ Cual es la medida

de la cuerdeCE ?

Considere dos puntos P y Q de una
circunferencia de centro O y radio r, tales
que PQ=0P. Si M es el punto medio de

QP, entonces ¢Cudl es la medida de
OM?

De acuerdo con los datos de la figura
adjunta, en la cual el arco menor AE

mide 130° y queﬁE:C_E, entonces
¢, Cuanto mide @bCAV?

Si los perimetros de dos poligonos
regulares de igual cantidad de lados estan
en relacion 5:7 y el area del menor es

35\/5, entonces ¢Cual es el area del
mayor?
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El volumen de un cilindro circular recto
es 54p y la medida de la altura es 6. Si
el radio de la base se triplica y se
mantiene la misma altura, entonces ¢,Cual
es el volumen resultante?

Considere dos circunferencias de centros
Py Q que se intersecan en dos puntos A
y B. Si PQ=24cm y AQ=13%m,
entonces ,Cual es el éarea del
cuadrilatero BPAQ?

Considere dos circunferencias

concéntricas que determinan una corona
circular de Zmrde ancho y 20cm® de
area. ¢Cual es el diametro de
circunferencia menor?

la

¢Cuantos veértices tiene un poligono
regular de 170 diagonales?

¢Cual es el numero de lados de un
poligono regular en el cual el radio mide
el doble de la apotema?

En la figura adjunta anteriormente, N es
el centro de ambas circunferencias. U y

V son los puntos medios asT y NU,

respectivamente, entonces ¢Cual es el

perimetro del pentdgono regular
VWXYZ, en funcién del segmentdP ?

En un hexagono regular el areaesm’
y el perimetro e cir, entonces ¢ Cual
es la medida del lado de dicho hexagono?
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La diagonal de un cubo midE2y/2cm,
entonces ¢Cuanto mide la diagonal de
cada cara del cubo?

En la figura anterior, el cuadrilatero
PQRS vy DABC (equilatero) son

poligonos regulares inscritos en la
circunferencia de centro O. Si el
perimetro del triAngulo es 18cm,

entonces ¢ Cudl es el area del cuadrado?

Calcule el area de la region sombreada
anteriormente, si se sabe que Ay E son
los centros de las circunferencias,

mPDHC =30° y AE=2cm

En la figura adjunta M y K son puntos de
la superficie esférica. J es el centro de la
esfera y de la base del cono circular recto
de vértice M. El volumen de la esfera es
de 360 cm®. Calcule el volumen y el
area lateral del cono.
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sen X
1+ cos X

COot X +
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1. En cada uno de los siguientes ejercicios detern@meedida en radianes que
corresponde a la medida dada en grados.

382 342° 150°
568° -167° -197°
497° 420° -101°
395° -653° 90°
141° -469° 45°
-512° -165° 30°
116° 395° 60°
350° -294° 180°

2. En cada uno de los siguientes ejercicios deternaimeedida en grados
correspondiente a la medida en radianes.

ap _10p 6p
11 3 7
» ¥ »
10 2 9
» P %
8 6 7
P P 8o
2 9
_%
-3 5 14p
p 3p 30
3 5 7
P 4 P
2 11
9p
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3. En cada uno de los siguientes ejercicios, calcalmédida de un angulo (en grados)
positivo y otro negativo que sea coterminal coargjulo dado. La respuesta no es Unica.

319° 204° 450
-177° 152° 90°

388° 643° 135°
-700° -140 270°
339° 226° 180°
-197° -112° 360°
4340 1250 500°
-489° 30 400°

4. En cada uno de los siguientes ejercicios, calcalmédida de un angulo (en radianes)
positivo y otro negativo que sea coterminal coargjulo dado. La respuesta no es unica.

P % P
2 8 3
p 3o 20p
2 2 7
4p
' 5 190
3 7
P
o 1 1o
7 13
4p
¥ 5 2p
2
4p
> 7 p
7 2
3o
30 4 100
4 7
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5. Para cada uno de los siguientes ejercicios, haltedngulos de referencia para cada
uno de los angulos dados, ademas dibuje su ladainat en el plano cartesiano.

-952° 673° 980
45
-471° 992°
13
-328° -124° - 3—230
880° -650° 28%
7180 70 90
-610° -399° _18%
45
1940 280°
61p
-201° 752° 36
-155° 956° 17p
36
-803° 587p
18C 481p
472° —
18C
997p
-8140° - =2
18C 337
-679° 18C

6. Compruebe cada una de las siguientes identidadgsnomeétricas.

sinacot’a _ 1

cosa  tara sin® x>cot® X + cosxxtan® x =1
cota >se@ ’sina =1 2cot* b+cot* b=csc¢ b- 1
sed x- tan®x =1 sefu-1_ .,
———=sinu
seu
1+secx
——— " =cscx _
sinx + tar x sinv
————— =cotv +csw
1- cosv
sec a xcota _ e
- 1+cost . sint
csca N — s

sint 1+ cost -

—— =sin® x>sec xxcsC X .
X sina | cosa _

<
cos _1

csta se@a

tand>cos’ d - tan(90°- d)>sin? @ =0
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1+sinb
cosb

=secb +tanb

colasewa =csa

cos’/

=1+sin/
1- sin/ /

(- sin? g)i+tan? e)=1

1+sinx)(1- sinx)=
(1+sinx)(1- sinx) P~

sinv
=~ =1- cosVv
CSCV

CSCX - COSX>COtX =sinXx

1- co¥ X .
= =22 % —sinx ®anx
COS X
sinx + cosx
=2 22" - 1+tanx
COS X

sex- cosx = tanx:sinx

1+tanx
tar x

COSX + tanx>sinx = secx

1- tan® x .
————=1- 2sin*x
1+tar® x
secx .
— == =sinx
coilx +tar x
cs@ X
————=cot’x
1+tar® x
1+sinx
secx+tanx=—— =
CosX

sed x- tan® x
1+ 2tar? x

= cotx+sec x- tan® x

tan’ x N cot® X 1
se®x csc®x

sinx(cscx - sinx) = cos’ x
tan® x - sin? x = tan® x>sin® x
Secx- COSX = sinxstanx

1+ cscx
se(x

= COSX + CcotX

cosx(tanx + cotx) = csex

sinx:secx = tanx

tan® x +1 5
5 =tan” X
col“x+1
se€x-1_ .,
> =sin X
se X
sinX + tanx
——— =tanx
1+ cosx

sinx- cosx _ tanx- 1
sinx+cosx tarx+1

1+sinx N COSX

—— = 2secX
COS X 1+sinx
sSinX + cosx
-  =l1+tanx
COS X
secf ssin f i
—————=3sin“ f
tanf xcot f
sinx 1+ cosx
+ = 2CScX

1+ cosx sin x

COSX =secx - tanx:sinx

7. Simplifigue cada una de las siguientes expresitng@aométricas.
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tan® x>cos’ x>sec (90°- x) SinX+SinXx>cosx
1+ cosx
sinx>tan(90°- x)
14 SOtX
secxocot? x xcog90°- x) tar x
tanx + cotx
tanx xsecx xc0s? X —_—
CSCX
L xcog?
cotx xcos’ (9C°- x) COSX + Cosx xtan? X

tar x

cot? x(1+tan2 X) sinxxanxxcsc X - sinxxtanx

2 @ s s SinX + cosx>cotx
tan® X xcs¢® X xcot® X xsin’ X

sinx>tanx N sinXx

sinx:secx- cotx

CSCX se(x
sinxxcot® x . .
A= 2 sin? X XCOSX + COS’ X - COSX + SinX
COS X
COS X
sinX secx .
§ 252 cosx>tanx>sinx
COSX  CSCX
tar x
) 2
+ +
sin® X + cos® X + tan® x secx
2=="_ tanx
COSX , CSCX sinx
tarx  colx cotx cscx
tarx sinx
csé-1
cot X tar X >cscx>cos x
Se(X>CSX>col X 1 1
+ .
1 1- cod90°- x) 1+sinx
coS X+ —=
csc® x secx
+cotx
tar x>cos X tar x
sinx>cosx>tanx 1+secx
1- se(x

Se(X XCS(X XCOol X

sinXx N 1+ cosx
1+ cosx sinx

tan® x +1
cot* x+1

(csex- 1)(csex +1)
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se@ xx22X sinx>cog90P- x) + cosx>sin(9CP- x)
_ :ar X 2 cosx> tanx > tan(9CP- x)>csd90- x)
oo nbee sinx>cotx>cot{90°- x)>sed9Cr- x) + 2

cosx(tanx + cotx) sinx>cot® x
COS X
1 COSX
cosx l1+sinx 1- co< X +sin? X
1- sin?x
secx
2= _ tanx
sin x CSCX , Secx
SinX COsX
secx
=== tanx
sin x cotx
csé x- —=
tar x
cotx cscx
tarx  sinx (1- cog X)L+ tar? x)
Sinx: cosx COl X >CSC X
CS(X Se(X
se(x>col X
1+ tan® x
tar? x cotx>secx>sinx
sinx tar X >Csc X >Cos X
cotx+———
1+ cosx

(1- cos x)seé x
sinx>cotx

L+ cot® x)cos’ x
sin? x +sin? x xtan? x

1- tan
cot® x- cos’ X cSCX
col? x
1- cscx
sin® x col x
= = . cosx
1- cosx

sinx>cof{9CP- x)>sed9r- x)
cosx>tanx+ sinx>cotx- cosx

1- tanx
sin(90°- x)>cot{9CP- x) sex
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co490°- x)>cotx
csex>cot{90P- x)
tanx>sinx+ cosx
CS(X - COSX
CS(X - COl X >COs X
sinX +cosx:cotx
secx - secxsin® x

sin® x
COS X

+ COSX

tar X3CScx - Cos X
csex>cot{90P- x)

tar X >Cs(x>cos x

8. Halle el conjunto solucion de cada una de
Debe trabajar en el interval{)O,Zp[

4sinXx = cScx

2sin® x = - 3cosx
2sin® x = - sinx
4tan® x = 3sec x
2/3sinx=+/6

sed x- 1=- secx+1
2sinX =sinx
6++/3xanx=5
2sin® x- cosx =1
(\/§ - cotx)cscx =0

3sin? x = cos® X
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1 + 1
1- coq90°- x)  1+sinx

secx

—— - tanx

sin x

cotx cscx

tarx sinx
1 1

1+cosx 1- cosx

(1+sinx)(secx- tanx)

CcoSx>sin b X

cosx(tanx + cotx)

las sgteés ecuaciones trigonomeétricas.

2cotx:>cosx- cotx=0
2/3sinx=+/6

2C0S’ X = - COSX

tan® x+1=- 2tanx
2sin® x = - sinx

4tan® x = 3sec x

) . 1
cos X +sin? x:smx+E

(1+cosx)(1- cosx)=1- cosx
2cosx = +/3cotx
2sin® x = sinx

sinx(tanx+1)=0
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J3- cosx=0
3tanx++/3=0
2y/3sinx- 3=0
1++/3tanx =0
J2cosx+1=0

/3 - cosx = cosx
(2cosx- v3)secx- 2)=0
2++/3tanx =3
3csex + 2 =sinx
(csex+2)(sin® x- 1)=0
cosx =05

sinx =05

1- J2cosx=0
2sinx=-1

J3tanx =1
2++/3tanx=3

- 1++/3cotx=0

4cos’ x- 3=0

sinx:>tanx =sinx

4- cscx=2
2tanx =+/3 + tanx
J3tanx+1=0

4sin®x- 3=0

cosx =+/2 - cosx
sinx:tanx = sinx
2SiNX*COoSX = sinXx

sinx =1- sinx
2sinx=-1

2++/3tanx =3

(1- 2cosx)sinx=0
3tanx+1=0

cosx =+/2 - cosx

sin® x+sinx=0

(ZCosx- \/1_3)(secx- 2)= 0
2./3sinx =/6

sec x- 1=- secx+1
2sinx>cotx- 242 =-+/2

2tan£- X =-2
2



