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Factorizacion dos números sumados sea 3 y  
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Diferencia de cubos 
x3 – a3 = (x - a) * (x2 + ax + a2) 
 
Factorizacion dos números sumados sea 2 y  
multiplicados sea -3 
x2 + 2x - 3 = (x + 3) * (x - 1) 

Diferencia de cubos 
1 – x3 = (1 - x) * (1 + x + x2) 

Factorizacion dos números sumados 
sea 1 y  multiplicados sea -2 
 
x2 + x – 2 = (x + 2) (x – 1) 
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Reemplazando el valor de (3)  
 

( ) ( )( )
( )  

2
9  

6
27  

6
9  9  9  

3  3
9  33 3  

2
==

++
=

+
++

=  

 

2
9   

9 - x
27  x    lim

2

3
3  x =

−
→  

 
Problema 25 

( )  
h

x- h x       lim
22

0  h
+

→  

( )
h

 x- h2xh  lim  
h

x- h x       lim
22

0x
22

0  h
+

=
+

→→
 x 

2 +
 

 

Factorizacion dos números sumados sea -1 
y  multiplicados sea  -12 
x2 - x  -12 = (x - 4) * (x + 3) 

Diferencia de cubos 
x3 – 33 = (x - 3 ) * (x2 + 3x +9) 
 
Diferencia de cuadrados 
x2 – 32 = (x - 3 ) * (x + 3) 



Simplificando términos semejantes 
( ) ( )

h
h 2x  h lim  

h
h 2xh       lim 0x

2
0  h

+
=

+
→→  

h2x     lim 0  h +→  
 
Reemplazando el valor de (0)  
 

2x  0 2x   =+=  
 

( ) 2x  
h

x- h x       lim
22

0  h =
+

→  

 
 
Problema 26 

 
5  x  3

x- 4      lim
2

2
2 x

+−
→  

 
Conjugado al denominador 

( )
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

=
+−

→→
5x  3 5x- 3

5  x  3  x- 4
 lim  

5  x  3

x- 4      lim
22

22

2x2

2
2 x  

( )
( )

( ) ( )
( )2

22

2x2

22

2x2

22

2 x
x4

5x  3  x- 4
lim  

5 -  x- 9

5  x 3 x4
lim  

5x - 9

5  x  3  x- 4
   lim

−

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

=
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++−

=
+

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

→→→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

5x 3   lim 2
2 x ++→  

 
Reemplazando el valor de (0)  
 

6339354 3  5  2  3  2 =+=+=++=++=  

6  
5  x  3

x- 4      lim
2

2
2 x =

+−
→  

 
Problema 27 

( )
  

1-x
2x x    lim

2

2
1  x

−+
→  

( )
( ) ( )
( ) ( )1-x  

 14

1 x 
 2x lim      

1-x
2- x x    lim 1  x2

2
1  x −

+
=

+
→→

1-x
 

 
Simplificando términos semejantes 
 

Factorizacion dos números sumados sea 1 y  
multiplicados sea  2 
x2 + x  -2 = (x +2) * (x -1) 
 
(x - 1)2 = (x - 1) * (x -1) 



( )
( ) 1 x 

 2x    lim 1  x −
+

→  

 
Reemplazando el valor de (1)  
 

∞==
−
+

=   
0
3  

11
2  1   

 

( )
∞=

−+
→   

1-x
2x x    lim

2

2
1  x  (No existe el límite) 

 
Problema 28 

4x    -    x lim 2
2  x→  

 
Reemplazando el valor de (1)  
 

( ) ( ) 4 -  8 - 4  x4 - 2  2 ===  
 

4 - 4x    -    x lim 2
2  x =→  

 
 
Problema 29 

( )   4 -3x  2x  x    lim  23
1 -  x −+→  

 
Reemplazando el valor de (-1)  
 

( ) ( ) ( ) 0  4 - 3  2 1 -  8 - 1 -  4 - 1 -3 - 1 -2  1 -  23 =++==+=  
 

( ) 0   4 -3x  2x  x    lim  23
1 -  x =−+→  

 
Problema 30 

( )
( )

  
1x
1 -3x     lim

3

2
1  x

+
→  

( )
( )

( ) ( )
( )31  x3

2
1  x

1x   
1-3x 1 -3x lim      

1x 
1 -3x     lim

+
=

+
→→  

( ) ( )3
2

1x3

2
1  x

1x
1 6x  - 9x lim  

1x   
1 3x  -3x  9x   lim

+

+
=

+

+−
→→  

 
Formando un cuadrado perfecto (séptimo caso de factorizacion) 
se multiplica toda la expresión por 9 y luego se divide por 9 

 
( ) ( ) ( ) ( ) ( )  

9
9  9x6 - 9x  

9
19  6x9 - 9x9  1 6x  - x9

22
2 +

=
+

=+  

 15



Dos números que sumados sean -6 y multiplicados sea 9 
 
(9x)2 – 6x + 9 = (9x - 3 ) (9x - 3 ) 
 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
3*3

1-3x3 * 1-3x3  
3* 3

3 -9x  3 -9x   
9

 3 -9x   3 -9x    1 6x  - x9 2 ===+  

Simplificando términos semejantes 

( ) ( )1-3x * 1-3x   1 6x  - x9 2 =+  
 
Reemplazando 

( )
( ) ( )

( )31 x3

2
1  x

1x  

1-3x * 13xlim  
1x 

1 6x  - 9x   lim
+

−
=

+

+
→→  

 
Reemplazando el valor de (1)  
 

( )[ ] ( )[ ]
( )

[ ] [ ]
( ) 2

1  
8
4  

2
2 * 2  

1  1
1 - 13 * 1 13  33 ===

+

−
=  

 
( )
( ) 2

1   
1x

1 -3x     lim
3

2
1  x =

+
→   

 
Problema 31 

 
3  3
3 - 3      lim

 x-x

 x-x
0  x

+
→  

( )( )
( )( )

x

xx

x

xx

0x

x
x

x
x

0  x

3
1  33

3
1 - 33

lim  

3
1  3

3
1 - 3

      lim
+

=
+

→→  

 
Simplificando términos semejantes 

1  3
1 - 3    lim

2x

2x
0  x

+
→  

 
Reemplazando el valor de (1)  
 

( )
( ) 0  

2
0  

1 1
1- 1  

1  3
1 - 3  

1  3
1 - 3  0

0

02

02
==

+
=

+
=

+
=  

 

0  
3  3
3 - 3      lim

 x-x

 x-x
0  x =

+
→  
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Diferencia de cubos 
x3 – a3 = (x - a) * (x2 + ax + a2) 
 
Factorizacion dos números sumados sea 2 y  
multiplicados sea -3 
x2 + 2x - 3 = (x + 3) * (x - 1) 



Problema 32 

  
1 - x

1 -x     lim 22  x→  

 

 17

( ) ( )1x 
1x −

1-x
lim  

1 - x
1 -x     lim 2x22  x +
= →→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( ) 1 x 
 1   lim 2  x +→  

 
Reemplazando el valor de (2)  
 

3
1  

12
 1  =
+

=  

 

3
1   

1 - x
1 -x     lim 22  x =→  

 
 
Problema  33 

 
x

 x- 1 - x 1      lim 0  x
+

→  

 
Conjugado 

( )( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )  x- 1  x1 x

x-1- x1 lim  
 x- 1   x  1 x 

x-1   x 1 x-1 -  x  1      lim 0x0  x
++

+
=

++
+++

→→  

 

( ) ( ) ( )x1 x 1x 
 lim  

 x- 1  x1 x
 x x  1 - 1      lim 0x0  x

−++
=

++
++

→→
x2

 

 
Simplificando términos semejantes 
 

( )x1 x 1 
2     lim 0  x

−++
→  

 
Reemplazando el valor de (4)  
 

( )  1  
2
2  

11
2  

1  1
2    

01   01 
2   ==

+
=

+
=

−++
=  

 

1  
x

 x- 1 - x 1      lim 0  x =
+

→  

 
 

Diferencia de cuadrados 
x2 – 12 = (x - 1 ) * (x + 1) 



Problema  34 

 
49 - x

 3 -x  - 2      lim  27  x→  

 
Conjugado 

( )( )
( )( )

( )
( )( )  3- x  2 7 - x

3-x- 4 lim  
 3-x  2  7 - x

  3 -x  2  3 -x  - 2      lim 227x227  x
+

=
+

+
→→  

 

( )( ) ( )( ) ( )
( )

( ) ( ) ( )3-x2 7x 7-x
7xlim  

3-x2 7x7-x
x7lim  

 3- x  2 7 - x
3x - 4    lim 7x7x227  x

++
−−

=
++

−
=

+

+
→→→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( ) ( )3-x2 7x 
1    lim 7  x
++

−
→  

 
Reemplazando el valor de (7)  
 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )   
56
1-  

4 14
1-  

4 2*14
1-    

3-72 77 
1   ==

+
=

++
−

=  

 

 
56

1-  
49 - x

 3 -x  - 2  lim  27  x =→  

 
 
Problema 35 

  
1 - x
1 - x    lim 31  x→   

 

1 - t
1 - tlim  

1 - t

1 -  tlim   
1 - x
1 -  x    lim

2

3
1t3 6

6
1t31  x →→→ ==  

( ) ( )
( ) ( )1t 1-t

1   tt  1-t   lim
2

1  x +
++

→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( )
( )1t 

1   tt     lim
2

1  x +
++

→  

 
Reemplazando el valor de (1)  
 

( )
2
3  

11
 11 1  

2
=

+
++

=  
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Se utiliza un cambio de variable 
 
x = t6 

x→ 1 
t→ 1 
 
Diferencia de cubos 
t3 – 13 = (t - 1) * (t + t2 + 1) 
 
Diferencia de cuadrados 
t2 – 12 = (t - 1 ) * (t + 1) 



2
3   

1 - x
1 - x    lim 31  x =→  

 
 
Problema  36 

 
x-5 -1

  x5 - 3      lim 4  x
+

→  

 
Conjugado 

( )( )( )
( )( )( )

( ) ( )[ ]
( )[ ]( )  x5  3 x-5-1

x-51 x5- 9 4xlim  
x-51 x  5 3 x-5-1
x-5 1  x5 3 x 5 - 3     4  x lim

++
++

→=
+++
++++

→  

 
( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )x53 4-x

x-51 x-4 4xlim  
x53 x5-1
x-51 x-5-9     4  x lim

++
+

→=
+++

+
→  

 
( ) ( )

( ) ( )  x53 4-x
x-51 4-x     4  x lim

++
+−

→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( )
( ) x53 

x-51      4  x lim
++

+−
→  

 
Reemplazando el valor de (4)  
 

( )
( )

( )
( )

( )   
3
1-

6
2-  

33
2-  

9 3
11-    

453 
4-5 1   ==

+
=

+
+

=
++

+−
=  

 

3
1- 

x-5 -1
  x5 - 3     4  x lim =

+
→  

 
 

Problema  37 

 
x

 1 - x  2xx  1     0  x lim +++
→  

 
Conjugado 

( ) ( ) ( )

( )
 

1-x - 2xx1x

1-x - 2 x x  1 1-x  2xx 1
 0xlim  

x

1-x  2xx 1
     0  x lim

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
+⎟

⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++

→=
+⎟

⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++

→  
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( )

( ) ( )

 20

( )⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
++

+
→=

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
++

⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛ +−⎟

⎠
⎞⎜

⎝
⎛ ++

→=

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛
++

⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛ ++

→
1-x - 2xx1x

1-x22xx1
0xlim  

1-x - 2xx1x

1x22x - 2xx1
0xlim  

1-x - 2xx1x

21-x - 2xx1
   0  x lim + - 2x +

 
 
Simplificando términos semejantes 
 

( )⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++
→

1-x - 2xx1 x

x3   0 x lim  

( )⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ++
→

1-x - 2xx1 

3   0 x lim  

 
Reemplazando el valor de (0)  
 

( ) ( ) ( )   
2
3  

11
3    

1-0 - 20 01  

3   =
+

=
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ++

=  

 

2
3  

x
 1 - x  2xx  1     0  x lim =

+++
→  

 
 
Problema  38 

 
1 - 1x

x     0  x lim
+

→  

 
Conjugado 

( )
( )( )

( )
( )  

1-1x
1  1xx 0xlim  

1  1x 1-  1x 
1 1xx       0  x lim

+
++

→=
+++

++
→  

 
( ) ( )

x 
11xx

0x lim  
1-1x

1  1xx     0  x lim ++
→=

+
++

→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

1  1x    0  x lim ++→  
 
Reemplazando el valor de (0)  
 

2  11    110   =+=++=  
 

2 
1 - 1x

x     0  x lim =
+

→  



 
 
Problema  39 

 
55x
 2 - 2x     0 x lim

−+

+
→  

 
Conjugado 

( )( )( )
( )( )( )

( ) ( )[ ]
( )[ ]( )  2 2x 5-5x

5  5x 2- 2x 0xlim  
5  5x 2   2x 55x
5  5x   2  2x 2  2x     0  x lim

+++

+++
→=

++++−+

++++−+
→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( )
( )

( )
( )2  2x 

5  5x   0xlim  
2  2xx 
5  5xx      0  x lim

++

++
→=

++

++
→  

 
Reemplazando el valor de (0)  
 

( )
( )

( )
( )   

2
5  

2
5  

22 
52-    

2  20 
5  5 0   ===

++

++
=  

 

2
5 

55x
 2 - 2x     0 x lim =

−+

+
→  

 
 

Problema  40 

 
x

2-  x 4     0  x lim +
→  

 
Conjugado 

( ) ( )[ ] ( )[ ]
[ ]  

2  x4x
2   x 4 2-  x4 0xlim  

x
2-  x4     0  x lim

++

+++
→=

+
→  

 
( )
( ) ( ) 2  x4x

x 
0xlim  

2  x4x
 4 -x 4   0  x lim

++
→=

++

+
→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( ) 2  x4
 1  0  x lim
++

→  

 
 
Reemplazando el valor de (0)  
 

( ) ( )   
4
1  

2   4
1    

2  04  
1   =

+
=

++
=  
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4
1  

x
2-  x 4     0  x lim =

+
→  

 
 
Problema  41 

 
2 x- 18 - 3

3-x  3 x lim →  

 
Conjugado 

( ) ( )
 

2x-18 - 9

2x-18  3 3-x
 3xlim  

2x-18 3 2x- 18 - 3

2 x- 18  3 3x
 3 x lim

⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +

→=
⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛

⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +−

→  

 

( ) ( )
 

9- 2x

 2x-183 3-x

3 xlim  
2x 18-9

 2 x- 18  3 3-x 
 3 x lim

⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +

→=
+

⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +

→  

 

( )

( ) ( )  
3x 3-x

 2x-183 3-x
 3 x lim

+

⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +

→  

 
Simplificando términos semejantes 
 

( )  
3x 

 2x-183 
 3 x lim

+

⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ +

→  

 
 
Reemplazando el valor de (3)  
 

( )
  1

6
6

6
33  

6
93  

6
9 - 18  3    

33  

23 -18  3
   ==

+
=

+
=

+
=

+
+

=  

 

1 
2 x- 18 - 3

3-x  3 x lim =→  

 
 
Problema  42 

 
a -   x a

a-x  a x lim →  

 
Reemplazando el valor de (a)  
 

  0  0    
a - aa  

   =
−

=
−

=
aaa

aa  
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Diferencia de cuadrados 
x2 – 32 = (x - 3 ) * (x + 3) 



 

0 
a -   x a

a-x  a x lim =→  
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